
Clasa  a XI-a – M2 – prof. Cornelia Mestecan 

Fişă de lucru – Regulile  lui l’Hôspital 

1 

 

I. Cazul 
0

0
 

Teoremă 

Fie I interval, a  punct de acumulare al lui I şi funcţiile  , :f g I a  . Dacă: 

1. lim ( ) lim ( ) 0
x a x a

f x g x
 

  ;              2. f şi g sunt derivabile pe  I a ; 

3. ( ) 0g x   pentru  x I a  ;       4. există 
( )

lim
( )x a

f x

g x




 în , 

atunci există 
( )

lim
( )x a

f x

g x
 şi are loc relaţia 

( ) ( )
lim lim

( ) ( )x a x a

f x f x

g x g x 





. 

 

II. Cazul 



 

      Teoremă 

Fie I interval, a  punct de acumulare al lui I şi funcţiile  , :f g I a  . Dacă: 

1. lim ( ) lim ( )
x a x a

f x g x
 

   ;              2. f şi g sunt derivabile pe  I a ; 

3. ( ) 0g x   pentru  x I a  ;       4. există 
( )

lim
( )x a

f x

g x




 în , 

atunci există 
( )

lim
( )x a

f x

g x
 şi are loc relaţia 

( ) ( )
lim lim

( ) ( )x a x a

f x f x

g x g x 





. 

      

          Exemple: 

 

1. 
 

 

0
22 0

22 ' 2 22

44 2 4
lim lim lim

2 2 1 3
2

x l H x x

xx x

x x x
x x

  




  
  

 

 

2. 
 

 

    

0
20

20 ' 0 0 0 022

2

sinsin cos 1
lim lim lim limcos lim 1

1 2ln 1 1ln 1

1

x l H x x x x

xx x x x
x

xx x x xx x

x x

    


 

    
     

 

 

3. 
 

 

22

2 ' '2

3 2 53 2 5 6 2 6 6 3
lim lim lim lim

4 7 4 8 7 8 8 4
4 7 4

x l H x x l H x

x xx x x

x x x
x x

 

 

   


   

    
  

 

 

4. 
'

1

ln 1
lim lim lim 0

x x xx l H x x

x x

e e xe





  
    
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  Exerciţii propuse: 

 

Să se calculeze următoarele limite, utilizând regulile lui l’Hôspital: 

 

1. 
21

1
lim

1x

x

x




;                 2. 

2

22

3 2
lim

4x

x x

x

 


;              3. 

3

31

2 3 1
lim

6 5x

x x

x x

 

 
;            4. 

0

2
lim

sin

x x

x

e e x

x x





 


;  

5. 
30

cos sin
lim
x

x x x

x


;     6. 

3

20

cos cos
lim

sinx

x x

x


;     7. 

22

2
lim

6x

x

x x



 
;              8. 

3

0

1 cos
lim

sin 2x

x

x x


;  

9. 
20

1 cos ln cos
lim
x

x x

x

 
;      10. 

 
2

2

ln sin
lim

2x

x

x  
;      11. 

 ln 1
lim

x

x

e

x


;           12.  

ln
lim

lnx

x x

x x




;  

13. 
 ln ln

lim
x

x

x
;             14. 

2

2
lim

x

x xx

x e

e e




;               15. 

 

 1
1

ln 3 2
lim

ln 2 1x
x

x

x





;           16. 

2

lim
xx

x

e
;      

17. 
0

0

ln sin
lim

ln sin 2x
x

x

x


;            18. 
ln

lim
x

x

x
;                     19. 

3

2
lim

xx

x

e
;                      20. 

3 2

4 2

4 5 6
lim

3 2x

x x

x x x

 

  
;          

21. 
0

cos3 cos
lim
x

x x

x


;     22. 

0

sin sin3
lim

sin 2 sin 4x

x x

x x




;        23. 

ln
lim

nx

x

x
;                24. 

0

2 3 2
lim

3 5 2

x x

x xx

 

 
;    

25. 
1

21

1 3
lim

3 5 2

x

x x x







 
;            26. 

2
lim

x

x

e

x
 


