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Exerciţii rezolvate 

Să se calculeze derivatele funcţiilor, scriindu-se de fiecare dată şi formulele utilizate: 

a)    
3

2: , 3 8f f x x   ; b)   3 5: , 2 xf f x     ;  

c)  
2 4: , 3 xf f x e   ; d)    

 
3

1 1
: \ 2;3 ,

2 3
f f x

x x
   

 
;  

e)    2: , sin 2 3f f x x   ; f)      : 1; , ln 1f f x x     ; 

g)    2 1: , 3 1 xf f x x x e     ; h)     2

4
: 4; , ln

2

x
f f x

x


  


; 

i)       2: \ 0 , 1 lnf f x x x   ; j)      2: , 2sin 2 3 cos 3f f x x x    ; 

k)  : , sin 2f f x x x  ; l)  
1 1

: ; , arcsin 2 arccos3
3 3

f f x x x
 
    
 

;  

m)   2 2: , sin 3cosf f x x x   ; n)    : 0; , 2f f x arctg x   ;  

o)    : 2; , 2f f x x     ; p)      
2

2

2
: ; 2 2; ,

x
f f x

x


      

Rezolvare:  

 a)          
3 2 2

2 2 2 23 8 3 3 8 3 8 18 3 8f x x x x x x
           

  
 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;       3 23u x u x u x

      ; 

 
' ' 'f g f g   ;  

' 'c f c f   ;
1( )n nx n x    ; 0c   

b)      3 5 3 5 3 52 2 ln 2 3 5 2 3ln 2x x xf x x              

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;     ( ) ( ) lnu x u xa a a u x

    ;  
' ' 'f g f g   ; 

 
' 'c f c f   ; 0c   

c)      
2 2 24 4 2 43 3 4 6x x xf x e e x xe         ; 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;     ( ) ( )u x u xe e u x

   ; 

 
' ' 'f g f g   ;  

' 'c f c f   ; 
1( )n nx n x    ; 0c   

d) 

 
   

 

 

 

     
3 3 2 4 2 4

2 3 31 1 1 1 1 3

2 23 3 2 3 2 3

x x
f x

x xx x x x x x

         
                           

; 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;      1( )r ru x r u x u x    ;  

' ' 'f g f g   ; 

0c  ; 1x   
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 
    

 

 
1 2

2

1
( )

u x
u x u x u x

u x u x

 

          
 

; 
 

    
 

 
3 4

3 4

31
3 ( )

u x
u x u x u x

u x u x

 

          
 

 

e)           2 2 2 2sin 2 3 cos 2 3 2 3 4 cos 2 3f x x x x x x
          

 
; 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;       sin cosu x u x u x      ; 

 
' ' 'f g f g   ;  

' 'c f c f   ; 1( )n nx n x    ; 0c   

f)    
 1 1

ln 1
1 1

x
f x x

x x

        
; 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;   

 
 

 

 
1

ln
u x

u x u x
u x u x

    ; 

 
' ' 'f g f g   ; 0c  ; 1x   

g) 

        

          

 

2 1 2 1 2 1

1 2 1 1 2 1

1 2

3 1 3 1 3 1

2 3 3 1 1 2 3 3 1 1

2

x x x

x x x x

x

f x x x e x x e x x e

x e x x e x x e x x e

e x x

  

   



            
 

           

  

; 

am folosit formulele:  
' ' 'f g f g f g     ;       

' ' 'f u f u f u u   ;     ( ) ( )u x u xe e u x
   ; 

 
' ' 'f g f g   ;  

' 'c f c f   ; 
1( )n nx n x    ; 0c  ; 1x   

h) 

 
      

 

   

        

2 22

22 2
2

2

2 2 2 2

2 2 2

4 2 4 24 1 4 2
ln

42 2 4 2
2

1 2 4 2 2 2 8 8 2

4 2 4 2 4 2

x x x xx x x
f x

xx x x x
x

x x x x x x x x

x x x x x x

           
              



          
  

     

; 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;   

 
 

1
lnu x u x

u x

     

' ' '

2

f f g f g

g g

    
 

 
;  

' ' 'f g f g   ;  
' 'c f c f   ; 

1( )n nx n x    ; 0c  ; 1x   

i) 
            

 

 
 

2

2 2 2 2

2

2 2

2

1 ln 1 ln 1 ln 1 ln 1

2 12
ln 1 ln

x
f x x x x x x x x x

x

xx
x x x

x x


              


     

 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;   

 
 

 

 
1

ln
u x

u x u x
u x u x

      

 
' ' 'f g f g f g     ;  

' ' 'f g f g   ; 
1( )n nx n x    ; 0c  ; 1x   
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j) 
           

           

2 2

2 2 2

2sin 2 3 cos 3 2sin 2 3 cos 3

2cos 2 3 2 3 sin 3 3 4cos 2 3 6 sin 3

f x x x x x

x x x x x x x

        
 

        

; 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;  

' ' 'f g f g   ;  
' 'c f c f   ; 

1( )n nx n x    ; 0c  ; 1x  ;    sin ( ) cos ( ) ( )u x u x u x   ;    cos ( ) sin ( ) ( )u x u x u x     

k)            sin 2 sin 2 sin 2 sin 2 cos2 2 sin 2 2 cos2f x x x x x x x x x x x x x x            

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;    sin ( ) cos ( ) ( )u x u x u x   ; 

 
' ' 'f g f g   ;  

' 'c f c f   ; 1x   

l) 

       
 

 

 

 
2 2

2 2

2 3
arcsin 2 arccos3 arcsin 2 arccos3

1 2 1 3

2 3

1 4 1 9

x x
f x x x x x

x x

x x

 
        

 

 
 

; 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;   

 

 2
arcsin

1

u x
u x

u x

 


;  

  
 

 2
arccos

1

u x
u x

u x

  


;  
' ' 'f g f g   ;  

' 'c f c f   ; 1x   

m)            2 2 2 2sin 3cos sin 3cos 2sin sin 6cos cos

2sin cos 6cos sin 4sin cos

f x x x x x x x x x

x x x x x x

            

   

 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;  

' ' 'f g f g   ;  
' 'c f c f   ; 

       sin cosu x u x u x   ;        cos sinu x u x u x     

n)    
 

   
2

1
2

1 1 12
2 2

1 1 11

x
x

f x arctg x
x xx x xx




      
  

; 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;  

' 'c f c f   ; 

  
 

 
 

 2 2

1

1 1

u x
arctgu x u x

u x u x

   
 

;   1

2
x

x


  

o)    
 2 1

2
2 2 2 2

x
f x x

x x


    

 
; 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;  

' ' 'f g f g   ; 0c  ; 1x  ; 
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  1 ( )
( ) ( )

2 ( ) 2 ( )

u x
u x u x

u x u x


    

p) 

 
     

 

 

2 2 2 22 2 2

22 2 22 2

2

2 22 2 3 3 2 2

2 4 2 4 2 4 3 2

2 22 1 2 1

2 22
2

2 2 21 1 2 2 4 1 4 1

2 2 2 2 2 2 2

x x x xx x x
f x

x x xx x

x

x x x xx x x x x x x x

x x x x x x x x

          
             

     
      

   

 

 

am folosit formulele:       
' ' 'f u f u f u u   ;   1 ( )

( ) ( )
2 ( ) 2 ( )

u x
u x u x

u x u x


   ; 

' ' '

2

f f g f g

g g

    
 

 
;  

' ' 'f g f g   ; 0c  ; 1( )n nx n x    ; 

  

Exerciţii propuse 

1.Să se calculeze derivatele funcţiilor, scriindu-se de fiecare dată şi formulele utilizate: 

a)    
5

2: , 2 4f f x x x     ; b)   2 1: , 2 xf f x      ;  

c)  
23 7: , 5 xf f x e   ; d)    

 
2

1 1
: \ 3;4 ,

4 3
f f x

x x
   

 
;  

e)    2: , sin 5 1f f x x   ; f)      : 3; , ln 3f f x x    ; 

g)    2 1: , 3 xf f x x x e     ; h)     2

3
: 3; , ln

5

x
f f x

x


   


; 

i)      2: , 2 ln 4f f x x x    ; j)      2: , 2sin 2 1 cos 1f f x x x      ; 

k)    : , 3 sin5f f x x x   ; l)  
1 1

: ; , arcsin3 arccos2
3 3

f f x x x
 
    
 

;  

m)   2 2: , 5sin 2cosf f x x x   ; n)    : 4; , 3 4f f x arctg x     ;  

o)    : 7; , 7f f x x    ; p)      
2

2

4
: ; 2 2; ,

1

x
f f x

x


    


 

2.Construiţi alte 3 funcţii asemănătoare pentru fiecare subpunct de la ex. 1 şi calculaţi derivatele lor . 

 


