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Calculul primitivelor 
 

Reguli de calcul cu primitive 

𝐼 ⊂ 𝑅, 𝑓, 𝑔: 𝐼 → 𝑅  , funcţii care admit primitive pe I, 𝛼, 𝛽 ∈ 𝑅 

∫[𝑓(𝑥) ± 𝑔(𝑥)]𝑑𝑥 = ∫𝑓(𝑥)𝑑𝑥 ±∫𝑔(𝑥)𝑑𝑥  

∫[𝛼𝑓(𝑥) + 𝛽𝑔(𝑥)]𝑑𝑥 = 𝛼∫𝑓(𝑥)𝑑𝑥 + 𝛽∫𝑔(𝑥) 𝑑𝑥 

 

Exerciţiul  1 

∫(𝑥3 + 2𝑥 − 1)𝑑𝑥 = ? 

∫𝑥3𝑑𝑥 + ∫ 2𝑥𝑑𝑥 − ∫ 1𝑑𝑥 =
𝑥4

4
+ 2∫𝑥𝑑𝑥 − 𝑥 =

𝑥4

4
+ 2

𝑥2

2
− 𝑥 + 𝐶  

Formule pe care le folosim: 

∫ 𝑥𝑛 𝑑𝑥 =
𝑥𝑛+1

𝑛+1
+ 𝐶           ∫1𝑑𝑥 = 𝑥 + 𝐶 

Exerciţiul  2 

∫(3𝑥7 − 4𝑥5 + 121)𝑑𝑥 = ? 

3∫𝑥7𝑑𝑥 − 4∫𝑥5𝑑𝑥 + 121∫1𝑑𝑥 

3
𝑥8

8
− 4

𝑥6

6
+ 121𝑥 + 𝐶 

Exerciţiul  3 

∫(3𝑥2 −
1

𝑥5
+
2

𝑥2
−
1

𝑥
)𝑑𝑥 = ? 

𝟏

𝒙𝒏
= 𝒙−𝒏    

1

𝑥5
= 𝑥−5     

1

𝑥2
= 𝑥−2 
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2 5 2 1
3 2x dx x dx x dx dx

x

         

∫
𝟏

𝒙
𝒅𝒙 = 𝐥𝐧|𝒙| + 𝑪 

3
𝑥3

3
−
𝑥−5+1

−5+1
+ 2

𝑥−2+1

−2+1
− ln|𝑥| + 𝐶  

𝑥3 −
𝑥−4

−4
+ 2

𝑥−1

−1
− ln|𝑥| + 𝐶 

 

𝑥3 +
𝑥−4

4
− 2𝑥−1 − ln|𝑥| + 𝐶 

Exerciţiul  4 

∫(−7𝑥3 −
1

𝑥3
+
2

𝑥4
+
1

𝑥
)𝑑𝑥 = ? 

 

−𝟕∫𝑥3𝑑𝑥−∫𝑥−3𝑑𝑥+ 2∫𝑥−4𝑑𝑥+ ln|𝑥| 

∫𝒙𝒏 𝒅𝒙 =
𝒙𝒏+𝟏

𝒏+𝟏
+ 𝑪             

∫
𝟏

𝒙
𝒅𝒙 = 𝐥𝐧|𝒙| + 𝑪 

−7
𝑥4

4
−
𝑥−2

−2
+ 2

𝑥−3

−3
+ ln|𝑥| + 𝐶 

−
7

4
𝑥4 +

1

2
𝑥−2 −

2

3
𝑥−3 + ln|𝑥| + 𝐶 

  

Exerciţiul  5 

∫(3𝑒𝑥 − 2𝑥 −
3

𝑥3
−
2

𝑥
)𝑑𝑥 = ? 

∫𝒂𝒙𝒅𝒙 =
𝒂𝒙

𝐥𝐧𝒂
+ 𝑪             𝐥𝐧 𝒆 = 𝟏,    𝐥𝐧 𝟏 = 𝟎 
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∫𝒆𝒙𝒅𝒙 = 𝒆𝒙 + 𝑪 

3∫ 𝑒𝑥𝑑𝑥 − ∫2𝑥𝑑𝑥 − 3∫
1

𝑥3
𝑑𝑥 − 2∫

1

𝑥
𝑑𝑥 

3𝑒𝑥 −
2𝑥

ln 2
− 3∫𝑥−3𝑑𝑥 − 2 ln|𝑥| 

3𝑒𝑥 −
2𝑥

ln 2
− 3

𝑥−2

−2
− 2 ln|𝑥| + 𝐶 

Formule: 

𝟏

𝒙𝒏
= 𝒙−𝒏     

∫
𝟏

𝒙
𝒅𝒙 = 𝐥𝐧|𝒙| + 𝑪 

 

Exerciţiul  6 

∫(2√𝑥 − 7𝑥 −
3

√𝑥
3 +

2

√𝑥2
3 )𝑑𝑥 = ? 

Formulele pe care le folosim: 

√𝒙𝒎
𝒏

= 𝒙
𝒎

𝒏         ∫𝒙𝒂 𝒅𝒙 =
𝒙𝒂+𝟏

𝒂+𝟏
+ 𝑪           ∫𝟏𝒅𝒙 = 𝒙 + 𝑪 

𝟏

𝒙𝒏
= 𝒙−𝒏   ; ∫𝒂𝒙𝒅𝒙 =

𝒂𝒙

𝐥𝐧 𝒂
+ 𝑪 

Rezolvare: 

∫(2√𝑥 − 7𝑥 −
3

√𝑥
3 +

2

√𝑥2
3 )𝑑𝑥 =  2∫𝑥

1
2𝑑𝑥 −

7𝑥

ln 7

− 3∫𝑥−
1
3𝑑𝑥 + 2∫𝑥−

2
3 𝑑𝑥 
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= 2
𝑥
1
2+1

1
2 + 1

 −
7𝑥

ln7
−3

𝑥−
1
3+1

−
1
3 + 1

+ 2
𝑥−

2
3+1

−
2
3 + 1

+ 𝐶

= 2
𝑥
3
2

3
2

−
7𝑥

ln7
−3

𝑥
2
3

2
3

+2
𝑥
1
3

1
3

+𝐶 

= 2 ∙
2

3
𝑥
3

2 −
7𝑥

ln 7
− 3 ∙

3

2
𝑥
2
3 + 2 ∙

3

1
𝑥
1
3 + 𝐶

=
4

3
𝑥
3

2 −
7𝑥

ln 7
−
9

2
𝑥
2
3 + 6𝑥

1
3 + 𝐶 

 

Exerciţiul  7 

∫(3 sin 𝑥 − 4 cos 𝑥)𝑑𝑥 = ? 

Formule folosite:  

∫ sin 𝑥 𝑑𝑥 = − cos 𝑥 + 𝐶            ∫ cos 𝑥 𝑑𝑥 = sin 𝑥 + 𝐶 

Rezolvare: 

∫(3 sin 𝑥 − 4 cos 𝑥)𝑑𝑥

=  3∫ sin 𝑥 𝑑𝑥 − 4∫cos 𝑥 𝑑𝑥 = 3(− cos 𝑥) − 4 sin 𝑥 + 𝐶 

 

Exerciţiul  8 în clasă 

∫(5 cos 𝑥 − sin 𝑥)𝑑𝑥 = ? 
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Exerciţiul  9 

∫(2𝑥4 − 3 ∙ 4𝑥 −
1

𝑥2 + 1
+

2

𝑥2 + 3
)𝑑𝑥 = ? 

Formule folosite: 

∫𝒙𝒏 𝒅𝒙 =
𝒙𝒏+𝟏

𝒏+𝟏
+ 𝑪;   ∫𝒂𝒙𝒅𝒙 =

𝒂𝒙

𝐥𝐧𝒂
+ 𝑪 

∫
𝟏

𝒙𝟐 + 𝒂𝟐
𝒅𝒙 =

𝟏

𝒂
𝒂𝒓𝒄𝒕𝒈

𝒙

𝒂
+ 𝑪 

Rezolvare: 

∫(2𝑥4 − 3 ∙ 4𝑥 −
1

𝑥2 + 1
+

2

𝑥2 + 3
)𝑑𝑥

=  2∫𝑥4𝑑𝑥

− 3∫4𝑥𝑑𝑥 − ∫
1

𝑥2 + 1
𝑑𝑥 + 2∫

1

𝑥2 + 3
𝑑𝑥 

= 2
𝑥5

5
− 3

4𝑥

ln 4
−
1

1
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

𝑥

1⏟      
𝑎2=1⇒𝑎=1   

+ 2
1

√3
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

𝑥

√3⏟        
𝑎2=3⇒𝑎=√3

+ 𝐶 

Exerciţiul  10 în clasă 

∫(
7

𝑥2 + 2
+

2

𝑥2 + 5
)𝑑𝑥 = ? 

Exerciţiul  11 

∫(
1

𝑥2 + 3
+

2

𝑥2 − 3
)𝑑𝑥 = ? 

Formule folosite 

∫
𝟏

𝒙𝟐 − 𝒂𝟐
𝒅𝒙 =

𝟏

𝟐𝒂
𝐥𝐧 |
𝒙 − 𝒂

𝒙 + 𝒂
| + 𝑪 
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∫
𝟏

𝒙𝟐 + 𝒂𝟐
𝒅𝒙 =

𝟏

𝒂
𝒂𝒓𝒄𝒕𝒈

𝒙

𝒂
+ 𝑪 

Rezolvare: 

∫(
1

𝑥2 + 3
+

2

𝑥2 − 5
)𝑑𝑥 = ∫

1

𝑥2 + 3
𝑑𝑥 + 2∫

1

𝑥2 − 3
𝑑𝑥 =

1

√3
𝑎𝑟𝑐𝑡𝑔

𝑥

√3
+        

2 ∙
1

2√5
ln |
𝑥 − √5

𝑥 + √5
| + 𝐶 

Pentru prima integrală 𝑎2 = 3 ⇒ 𝑎 = √3   şi pentru a doua 𝑎2 = 5 ⇒ 𝑎 = √5 

Exerciţiul  12 în clasă 

∫(
4

𝑥2 − 11
+

5

𝑥2 − 13
)𝑑𝑥 = ? 

Exerciţiul  13 

∫(
15

√𝑥2 − 6
+

2

√𝑥2 + 5
)𝑑𝑥 = ? 

Formule folosite: 

∫
𝟏

√𝒙𝟐 + 𝒂𝟐
𝒅𝒙 = 𝐥𝐧 (𝒙 + √𝒙𝟐 + 𝒂𝟐) + 𝑪 

∫
𝟏

√𝒙𝟐 − 𝒂𝟐
𝒅𝒙 = 𝐥𝐧 |𝒙 + √𝒙𝟐 − 𝒂𝟐| +𝑪 

Rezolvare: 

∫(
15

√𝑥2 − 6
+

2

√𝑥2 + 5
)𝑑𝑥 =  15∫

1

√𝑥2 − 6
𝑑𝑥 + 2∫

1

√𝑥2 + 5
𝑑𝑥 

= 15 ln |𝑥 + √𝑥2 − 6| + 2 ln (𝑥 + √𝑥2 + 5) + 𝐶 

Exerciţiul  14 în clasă 

∫(
2

√𝑥2 − 1
+

17

√𝑥2 + 7
)𝑑𝑥 = ? 
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Exerciţiul  15 

∫(
6

√𝑥2 + 15
+

2

√7 − 𝑥2
) 𝑑𝑥 = ? 

Formule folosite: 

∫
𝟏

√𝒙𝟐+𝒂𝟐
𝒅𝒙 = 𝐥𝐧(𝒙 + √𝒙𝟐+𝒂𝟐) + 𝑪 

∫
𝟏

√𝒂𝟐 − 𝒙𝟐
𝒅𝒙 = 𝒂𝒓𝒄𝒔𝒊𝒏

𝒙

𝒂
 + 𝑪 

Rezolvare: 

∫(
6

√𝑥2 + 15
+

2

√7 − 𝑥2
) 𝑑𝑥 =  6∫

1

√𝑥2 + 15
𝑑𝑥 + 2∫

1

√7 − 𝑥2
𝑑𝑥 

= 6 ln (𝑥 + √𝑥2 + 15) + 2𝑎𝑟𝑐𝑠𝑖𝑛
𝑥

√7
+ 𝐶 

La a doua integrală am avut 𝑎2 = 7 ⇒ 𝑎 = √7  

Exerciţiul  16 în clasă 

∫(
7

√𝑥2 + 8
+

2

√11 − 𝑥2
) 𝑑𝑥 = ? 

Temă 

Calculaţi: 

1.  7 32 3 5x x x dx    ; 2.  73 7xx dx  ;  3.   2cos 5sinx x dx  ; 

4. 7

2 1
dx

x x

 
 

 
  ;  5.  

3 1
x dx

x

 
 

 
  ;      6. 2 2

1 1

7 7
dx

x x

 
 

  
   

 7. 
2 2

2 1

11 11x x

 
 

  
   
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