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Profesor: Cornelia Mestecan Fisa de lucru - ecuatii exponentiale
Breviar teoretic

-Se numesc ecuatii exponentiale, ecuatiile care contin necunoscuta la
exponent.

-Metode de rezolvare: in rezolvarea ecuatiilor exponentiale se
utilizeaza proprietatea de injectivitate a functiei exponentiale :

a*=a’ ox=y,a=#l

» ecuatia de forma a'®=pa>0a=1
e daca b<oO, ecuatia nu are solutii
e dacib>0b=a"=a=a"< f(X)=r=S5
e dacaib>0bza"=a'™=b= f(x)=log,b=S

» ecuatia de forma a'®=a%® 3>0a=1

-se utilizeaza proprietatea de injectivitate a functiei exponentiale :

a'™=a'%" < f(x)=g(x) =S

» ecuatia de forma aa®" Wy pa'™ iy =0a>0a=l

-se noteazd a'™ =t si se tine seama de faptul ¢4 ¢ > 0.
Exercitii rezolvate
1) Si se determine solutiile reale ale ecuatiei 2**° =16
Rezolvare: 2*7° = (24)X &2 =2" < x+3=4x=3=3x<=x=1.Deci S ={l}
('am folosit (a P )q = a’%si proprietatea de injectivitate a functiei exponentiale: VX, X, € D, cu

a“=a"”=x=X,)

2) Si se determine solutiile reale ale ecuatiei 2% +2* +2** =22
Rezolvare: 2**% +2* +2** =22

<:>2X-22+2X+2—=22<:>2X 4+:|.+1 =227 =22:E'C>2X =g'£<:>2x =2°
2 2 2 1 11
& x=2
p
Deci S = {2}. Am folosit a”% =af-a%si a”" = Z—q si proprietatea de injectivitate a functiei

exponentiale.
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3) S4 se determine solutiile reale ale ecuatiei 4** —-3-2* -1=0
Rezolvare: 4** —3.2* -1=0

e ((22)" 3.2 1202 .22 -3.2" ~1=0 (2*f -4-3.2-1=0

Notim 2* =t =4t* -3t-1=0; a=4,b=-3,c=-1,A=b*-4ac = A=25
3+5 3-5 1

tl:TQtl:l’ tZZTQtZZ—Z

t,=1=22"=12"=2"<=x=0

1 1
t,=—""=2"= 7 aceastd ecuatie nu are solutie pentru cd 2* >0 iar — 2 <0

Deci S = {0}. Am folosit (ap )q =af si aP™ =aPf-a’ si proprietatea de injectivitate a functiei

exponentiale.

4) Sé se determine solutiile reale ale ecuatiei 2-25* —4* =10"
Rezolvare: 225" —4* =10" <> 2.(52) —(22) —(2.5)* =0

2.5 -(2f —2¢-5* =0/: (2] = 2(g)y-(gjx—1=o

S IRHEREHE

=2t -t-1=0; a=2b=-1c=-1,A=b*—-4ac=A=9

143 1-3 1

X X 0
t,=1= > =le 2] (2 <X =0
2 2 2

1_(5)y_ 1 .
t,=—x-= 2 :_E nu are solutie

a” (a\)’
Deci S = {0}. Am folosit (a P )q =a’ si PO [Ej si proprietatea de injectivitate a functiei

exponentiale.
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Exercitii propuse

1. Séd se determine solutiile reale ale ecuatiilor:

Clasa a X-a M-tehnologic
Fisa de lucru - ecuatii exponentiale

a) 2" =16; b) 3**=81; ¢) 5 =125; d) 2> =16; ¢) (0,5)" *=0,25;

2. Sa se determine solutiile reale ale ecuatiilor

a) 2% 42" +2"1 =22; b) 37 +31=108;c) 22 +2%=36; d) 7" +7" =350

3. Sa se determine solutiile reale ale ecuatiilor

a) 2%-3-242=0; b) 4" -3.2-1=0; c)36*—42-6"+216=0;

d) 5-52% —26.5% +5=0
4. Sa se determine solutiile reale ale ecuatiilor
a) 5-4"-11-6"+6-9=0; b) 2-49* =35"+25";

5. Sd se determine solutiile reale ale ecuatiilor

c) 3-16"+2-81" =5-36"

a) 2X—3 :3’ b) 5—2X+3 — 7, C) 2)(—3 :3X—3; d) 25X+1 — 72X+2; e) 2)( +3X :5X, f) 3)( +5X :8X

6. Gasiti exercitii asemandtoare in variantele de bacalaureat si rezolvati-le.
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