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Breviar teoretic 

-Se numesc ecuaţii logaritmice, ecuaţiile care conţin necunoscuta la baza 

sau argumentul unor logaritmi. 

-Metode de rezolvare: se utilizează proprietatea de injectivitate a funcţiei 

logaritmice 

                                    log loga ax y x y    

 ecuaţii de forma log ( ) , 0, 1a f x b a a    

 se pune condiţia de existenţă a logaritmului ( ) 0f x  , pe care o rezolvăm şi obţinem D 

–domeniul în care ecuaţia poate avea soluţii 

 se rezolvă ecuaţia : log ( ) ( ) b

a f x b f x a    ( conform definiţiei logaritmului ) 

 se verifică dacă numărul / numerele obţinute aparţin lui D, obţinându-se astfel soluţia 

ecuaţiei S. 

 ecuaţii de forma log ( ) log ( ), 0, 1a af x g x a a    

 se pun condiţiile de existenţă a logaritmilor 
( ) 0

( ) 0

f x

g x





, sistem pe care îl rezolvăm şi 

obţinem D – domeniul în care ecuaţia poate avea soluţii 

 se rezolvă ecuaţia : log ( ) log ( ) ( ) ( )a af x g x f x g x    ( conform proprietăţii 

de injectivitate a funcţiei logaritmice) 

 se verifică dacă numărul / numerele obţinute aparţin lui D, obţinându-se astfel soluţia 

ecuaţiei S. 

 ecuaţii de forma 2log ( ) log ( ) 0, 0, 1a af x f x a a        

 se pun condiţiile de existenţă a logaritmilor ( ) 0f x  , pe care o rezolvăm  şi obţinem D 

– domeniul în care ecuaţia poate avea soluţii 

 se rezolvă ecuaţia : 
2log ( ) log ( ) 0a af x f x      utilizând substituţia 

log ( )a f x t   ( se obţine o ecuaţie de gradul II, care va avea soluţiile 1 2,t t  dacă 0   şi 

nu va avea soluţii reale dacă 0  ; în cazul când există soluţiile 1 2,t t , mergem mai 

departe astfel:  

             
1 2

1 2log ( ) ( ) ;log ( ) ( )
t t

a af x t f x a x f x t f x a x       
    

 se verifică dacă numărul / numerele obţinute aparţin lui D, obţinându-se astfel soluţia 

ecuaţiei S. 

 ecuaţii de forma ( )log ( ) , 0, 1g x f x b a a    

 se pun condiţiile de existenţă a logaritmului 

( ) 0

( ) 0

( ) 1

f x

g x

g x





 

, sistem pe care îl rezolvăm şi 

obţinem D – domeniul în care ecuaţia poate avea soluţii 

 se rezolvă ecuaţia : ( )log ( ) ( ) ( )b

g x f x b f x g x    (conform definiţiei logaritmului ) 
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 se verifică dacă numărul / numerele obţinute aparţin lui D, obţinându-se astfel soluţia 

ecuaţiei S. 

 

Exerciţii rezolvate 

1. Să se determine soluţiile reale ale ecuaţiei    3log1log 22 x  

Rezolvare :   3log1log 22 x  

Condiţie :   ;1101 xxx  D  

  3log1log 22 x  431  xx   4 SD  

Am aplicat proprietatea de injectivitate a funcţiei logaritmice 

(funcţia logaritmică este injectivă deci ,, 21 Dxx   cu 2121 )log()log( xxxx  ) 

 

2. Să se determine soluţiile reale ale ecuaţiei  03log8log3 3

2

3  xx  

Rezolvare : 03log8log3 3

2

3  xx  

Condiţie :   Dxx  ;00  

Notăm tx 3log  0383 2  tt  ecuaţie de gradul II 

,3,8,3  cba  100366442  acb  

3
6

108

2
111 





 tt

a

b
t ; 

3

1

6

108

2
222 





 tt

a

b
t  

2733loglog3log3 1

3

1

3

3331  xxxxt  

32
3

1

2
3

1

3332
3

1
33loglog

3

1
log

3

1




xxxxt  









 27;
3

1
27,

3

1
33

SD  

 

3.   Să se determine soluţiile reale ale ecuaţiei    11loglog 22  xx  

 Rezolvare :   11loglog 22  xx  

Condiţii : 








01

0

x

x
 










1

0

x

x
 

 

 








;1

;0

x

x
    Dx  ;1   

  11loglog 22  xx    2)1(2log)1(log11log 222  xxxxxx  

022  xx  

acbcba 4,2,1,1 2   9  

2
2

31
11 


 xx ; 1

2

31
22 


 xx  

D2  deci este soluţie a ecuaţiei 

D1  deci nu este soluţie a ecuaţiei   2 S . 

Am folosit : xyyx aaa logloglog   şi proprietatea de injectivitate a funcţiei logaritmice. 
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4.   Să se determine soluţiile reale ale ecuaţiei    12log2 x  

Rezolvare :   12log2 x  

Condiţie :   Dxxx  ;2202  

  12log2 x   
2

3

2

1
2222log2log 11

22   xxxx D  

Deci 









2

3
S . Am folosit proprietatea de injectivitate a funcţiei logaritmice. 

 

5.   Să se determine soluţiile reale ale ecuaţiei  05lg6lg2  xx  

Rezolvare : 05lg6lg2  xx  

Condiţie :   Dxx  ;00  

Notăm tx lg  0562  tt  

16,5,6,1  cba   5
2

46
11 


 tt , 1

2

46
22 


 tt  

Dxxxt  5

1

5

1 1010lglg5lg5  

Dxxxt  1010lglg1lg1 22  

Deci  510;10S  

Am folosit proprietatea de injectivitate a funcţiei logaritmice. 

 

Exerciţii propuse 

1. Să se determine soluţiile reale ale ecuaţiilor 

a)   2log 1 1x   ;  b)  1

3

log 2 1 3x    ;  c)  5log 3 2x    ;  d)   3log1log 22 x  ;  

e)    2

2 2log 3 log 5 7x x x    ;  f)  2

2log 2 3x x   ;  g)    2

5 5log 7 13 log 2 13x x x     ; 

h)    52log245log 5

2

5  xxx  

2. Să se determine soluţiile reale ale ecuaţiilor 

a)  03log8log3 3

2

3  xx  ;   b)    log 2 log 3x xx x   ;    c) 2lg 6lg 5 0x x    ;  

d) 23lg 5lg 2 0x x    ;    e)    2

3 34log 3 log 3 5x x     ; 

 f)    2

2 2log 1 4log 1 3 0x x      ;     g)    2

0,1 0,1log 3 1 10log 3 1 9 0x x      

3. Să se determine soluţiile reale ale ecuaţiilor 

a)    2lg 6 5 lg 3 lg3x x x     ;      b)    lg 2 6 2lg 2 3 1x x    ; 

c)    lg 5 lg 4 lg 2 lg5x x     ;      d)  3 3log 6 log 4 1x x    ; 

e)    2

2 2

1
log 2 log 3 2 1

2
x x x     ;         f) 

1 3
2

1 lg 3 lgx x
 

 
 

4. Găsiţi în variantele de bacaluareat exerciţii asemănătoare şi  rezolvaţi-le. 


