Fisa de lucru - cls. IX - liceu tehnologic, Prof. Cornelia Mestecan
Modalitati de calcul a lungimii unui segment si a masurii unui unghi: teorema sinusurilor si
teorema cosinusului.

Fie AABC oarecare

cu laturile BC=a, AC=b, AB=c si

inaltimea h coborata din varful A pe latura a,
A, B, C - masurile unghiurilor triunghiului,
R - raza cercului circumscris triunghiului,

r - raza cercului inscris triunghiului.

sinA sinB sinC

-teorema sinusurilor: 2R

-teorema cosinusului:
a?=b?+c®-2bccosA

b?+c?—a’

de unde putem afla si cos A=
2bc

TEMA:
-scrieti relatiile si pentru laturile b si ¢, respectiv pentru cos B, cosC
-aria triunghiului:

a+b+c
S Z\/p(p—a)(p—b)(p—c) unde p:T;
S_ acsinB _absinC _ bcsin A
2 2 2
Sau S = baza-inaltimea sau S — a_bc -
2 4R

(sunt formule alternative care se aplica in cazul dat de problema)

-daca AABC este echilateral a=b=c deci p=a+b+c=3a

_ay3 a3
2 4

h

Exercitii rezolvate

1. Se considera triunghiul ABC cu AB=5,AC = 2\/5, BC =3. Sa se calculeze cosB.
Rezolvare: folosim teorema cosinusului: a® =b? +¢* —2bccosA care mai poate fi scrisa si
b?=a®+c?—2accosB;
noi cunoastem AB=5=c,AC = 2x/§ =pb,BC=3=a

deci (ZJE)Z =32 +52-2.3.5.C05 B <> 8=9+25-30c0s B < cos B :%@ cos B =§

2. Sase calculeze aria triunghiului ABC stiind cd AB =3, AC =5m ( A) =30

acsinB _absinC _ bcsin A
2 2

problema noastra. Stimca AB=3=c,AC=5=D, m(A) =30 deci S =

Rezolvare: cunoastem ca aria triunghiului este S = , care se potriveste in

bcsin A




1
3:55in(307) 157 15
prin urmare S = = =—.
2 2 4

3. Sase calculeze raza cercului circumscris triunghiului ABC, stiind ca AC =5,m ( B) =60".

b ¢

Rezolvare: cunoastem teorema sinusurilor: — = — = —
sinA sinB sinC

= 2R, In problema noastra putem

folosi
b 2R 5 =2R = 5 5 R 5 —5\/5.

= -=2R& R=———-<R= & &S R=——
sinB sin60 2-sin60 ) J3 J3 3

4. Se considera triunghiul ABC cu ariaegalacu7,cu AC=5si BC=6.Sase calculeze sinC.

acsinB absmC bcsmA
2 2

absinC 5.-6-sinC

<:>7=—:>sinC:£:sinC=l
2 5-6 15

5. Si se calculeze perimetrul triunghiului ABC, stiind ci AB=4,AC =7, m(A) - 60"

Rezolvare: cunoastem ca aria triunghiului este S =

. In cazul nostru, stim

AC=5=bsi BC=6=a,deci S=

Rezolvare: folosim teorema cosinusului: a? =b? + ¢ —2bccosA
c=AB=4b=AC =7,m(A)=60" — BC?= AB?+AC?—2-AB-AC-cos A

< BC2=16+49-56c0s60 <> BC? =65—56-%<:> BC?=37= BC =./37

Perimetrul ... = AB+ AC + BC < Perimetrul ;. =11+ J37
6. Sa se calculeze aria triunghiului ABC stiind ca AB =10,BC =13,m ( B) =150".

Rezolvare: cunoastem ca aria triunghiului este S = acsin B ,a=BC=13,c=AB=10
13~10-1
Sin B = sin150° =sin (180" ~30°) =sin30° = =, rezulti ci S = 2 _135_65
2 2 2 2
7. Sase calculeze aria triunghiului echilateral ABC stiind ca are lungimea inaltimii egala cu 53.
2 2
Rezolvare: stim ca h, = # siS= \/_ ci 53 = i =a=10si S= 10 4\/5 = 102:@ =253

8. Sase calculeze lungimea laturii AB a triunghiului ABC stiind ca
BC =+/3,m(BCA) = 45", m(BAC) = 60

. . . a C
Rezolvare: putem folosi teorema sinusurilor: ——=—— unde
sinA sinC

B2 5
a:Bc=J§,c:m(BCA):45°,A:m(BAC)=60°, _‘/50: C -2 3 2.2_1
sin60”  sin45 ﬁ 2 3



9.

Triunghiul ABC este dreptunghic in B, iar raza cercului circumscris triunghiului este R=5. Sa se
calculeze lungimea laturii AC.

Rezolvare: triunghiul ABC este dreptunghic in B deci AC este ipotenuza, raza cercului circumscris este
jumatate din ipotenuza, rezulta ca AC =2R=2-5=10.

Tema

1
2)
3)
4)
5)
6)

7)
8)

9)

Se considera triunghiul ABC cu AB =5, AC = 5«/5, BC =4.Sa se calculeze cosC.
Sa se calculeze aria triunghiului ABC stiind ca BC =3, AC =5m (C) =60".

Sa se calculeze raza cercului circumscris triunghiului ABC, stiind ca AB =4,m (C) =45,

Se considera triunghiul ABC cu ariaegalacu9,cu AB=5si BC =6.Sa se calculeze sinB.
Sa se calculeze perimetrul triunghiului ABC, stiind cd AB =5,BC =8,m ( B) =60".

Sa se calculeze aria triunghiului ABC stiind ca AB = 10\/5, BC =12,m ( B) =135".

Sa se calculeze aria triunghiului echilateral ABC stiind ca are lungimea inal{imii egala cu 73.
Sa se calculeze lungimea laturii AB a triunghiului ABC stiind ca

BC =J€,m(BCA)=60°,m(BAC)=45°

Triunghiul ABC este dreptunghic in C, iar raza cercului circumscris triunghiului este R=7. Sa se
calculeze lungimea laturii AB.



