Clasa a [X-a liceu tehnologic Fisa de lucru prof. Mestecan Cornelia

Multimea numerelor reale_recapitulare

Ne amintim ca:

1.
2.

10.
11.

12.

13.

14.

15.

16.

17.

Multimea numerelor naturale este N={0,1,2,...,n,...} iar N"={1,2,...,n,..} =N—-{0}

Multimea numerelor intregi este Z={...,-n,..,-2,-1,0,1,2,...,n,...}
Multimea numerelor rationale este Q = {%‘x yeZ,y#0,(xy)= 1} (unde (x,y)=1 inseamna ca

x siy au ca divizor comun doar pe 1)
Mutimea numerelor reale este R = (—oo, +oo)

Relatia dintre toate aceste mult{imieste: NcZcQcR

Un numar este rational daca se poate scrie ca o fractie zecimala cu un numar finit de zecimale sau cu o
infinitate de zecimale care se succed periodic.

Un numar este irational daca se poate scrie ca o fractie zecimala cu o infinitate de zecimale dar care nu
se succed periodic. Multimea numerelor irationale se noteaza cu R—Q .

Multimea numerelor rationale reunita cu multimea numerelor irationale formeaza mul{imea
numerelor reale pe care o notam cu R.

Fie a un numar real pozitiv ( @>0 ). Numim radicina patrata a numarului g, sau radicalul de ordinul 2

. % age e . 2 - -
din a, numarul real pozitiv x care verifici egalitatea X° = a. Numarul x se noteazi «/a

x>0

e Avemdeci X= \/g = { 5 , (\/5)2 =asi \/a_2 = |a|, pentru orice numar real a pozitiv (a > O)
X"=a

(—X) se numeste opusul lui x, pentru orice numar real x

Operatia de scadere este de fapt o adunare X—Yy =X+ (—y)

— se numeste inversul lui x, pentru orice numar real X#0
X

a
Operatia de impartire este de fapt o inmultire: X:y = X-—,iar b :

i
=

oo

X

y
: < . X : < : o . e :

orice numar ragional — se poate scrie sub forma de fractie zecimalad cu un numar finit de zecimale, sau cu

un numar infinit de zecimale dar care se repeta dupa o anumita regula- fractii zecimale periodice.

N A . ay+Xx
Intrucerea intregilor in fractie: a—= .

y

Transformarea fractiilor ordinare in fractii zecimale: se face impartirea numaratorului la numitor

a N < o o .
—=Xg, X X,...X,, , (X, este partea intreaga a numarului i X, X,,..., X, sunt zecimale)

b

transformarea fractiilor zecimale simple in fractii ordinare:

X1 X X500 X, :M , exemplu: 2,154:@
100...0 1000

n
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18. transformarea fractiilor zecimale periodice in fractii ordinare:

215-2 213

XX, Xy X, — X
(XXX, ) =0 lu: 2,(15) = —£22
o (13-, exempiu: 2,(15) = 222 _ 28

99..9

n
19. transformarea fractiilor zecimale periodice mixte, In fractii ordinare:

Xo Xy Xy e Xy oy — X
) 2 k+n 0
XO’ X1X2"'Xk (Xk+1Xk+2"'Xk+n) -

99...900..0
k n
Exemplu: 2,74 (15) = 273;80_ 2 = 2;9?63

20. Ridicareala putere: a" =a-a-..-a,acR ,neZ
%,_/

n

a"-am =g™m ; a":a™ zan—m; (an)m :an.m; (a.b)n =a_n_bn; (a:b)n —a":p" ; a0 -1

. |L,n=nr.par
(_1) :{ 1,n=nrim
—1,n = nr.ampar

X;x=>0
21. x| = Ly

X| se numeste modulul numarului x sau valoarea absoluta a lui x.
—X; X<

X =0<x=0,

X =|-x

, oricare ar fi x numar intreg,

|X| >0, oricare ar fi x numir intreg, |X- y| = |X| . |y| , oricare ar fi x, y numere intregi

22. Prioritati in calcul:
-In expresii se rezolva mai intai ridicarile la putere, inmultirile, impartirile si apoi adunarile si scaderile
-daca sunt paranteze, se rezolva mai intai cele deschise, apoi cele Inchise sila urma acoladele.

Exercitiu rezolvat:

+5—(—16):(+2)+(-9):(-3)—(-17)-(-1)

=5-(-8)+3-17
1. =5+8+3-17
=16-17

=-1
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Observatii:
-am rezolvat mai Intai inmultirile, impartirile si apoi adunarile si scaderile
-am tinut cont de regulile de calcul cu semne:
Pentru adunare:
a) (+) + (+) = (+) ; (—) + (—) = (—) pentru numere reale cu acelasi semn

b) (+) +(—) sau (—) + (+) adica la adunarea a doua numere reale cu semne diferite se face scaderea

din numarul cu valoare absoluta mai mare a numarului cu valoare absolute mai mic a si se da
semnului celui cu valoare absolutd mai mare

Pentru inmultire:
a) (+)(+) ( ) ( ) ( ) ( ) adica daca inmultim doua numere cu acelasi semn se obtine un
numadr cu semnul (+)

b) (+) ( ) ( ) ( ) (+) ( ) adica daca inmultim doud numere cu semne diferite se obtine un

numar cu semnul ( )
Exercitii propuse spre rezolvare:
2. a) —3+(-3+5)—(~3+5):(-2)-9; b) 3—-3-2-15:3+(-15332)-0+0:15
Exercitiu rezolvat:
(-8)"+10-[ 2-(+5+21:(=7)) |- (-1)" +(-1)”
=-27+10-[2-(+5-3) |- (-1)+1
=—27+10-(2-2)+1+1
3. =-27+10-4+2
=-27+40+2

=13+2
=15

Observatii: am folosit pentru rezolvare

. |Ln=nr.par
S

~LN=NRIMPAr o (a.b)' = a-b", adica (-3)° =[(~1)-3] =(-1)*-3° =-1.27 =27

Tragem concluzia ci daca a>0 atunci a" >0 ,
iar daca a<0 atunci a" >0 pentru n par

si 2" <0 pentru n impar
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Exercitii propuse spre rezolvare:

4. a) (-1’ +(=2f +(=3)' +(=4);b) (-2)° +3-(-2)—4-(-2)";
) 9+2.22.32-3%:3%; d) (-62 +3°:3").(~8+7)* — 2% : 5%

Exercitiu rezolvat:

N/

5. Fie mulfimea A= {\/5 —3.(2);O;J1_6; —6;2.8;%;—7;—6}. Determinati multimile

ANZ; AN(R—-Q). Ordonati crescitor elementele multimii A.

Rezolvare:

N/ 12
o=4; -Y2__2__1.21_,
V16 2 2 6

Multimea A se mai scrie si A= {\/5 -3.(2);0;4; —5;2.8:2;-1; —6} si daca ordonam crescator

elementele atunci A={-6;-3.(2);—V5;-1,0;4/3;2;2.8;4}.
Am folosit faptul ¢ 3=1.73 si /5 =2.23
ANZ={-6;-1,0,2,4} si AN(R-Q)={-5;V3]
Exercitiu propus spre rezolvare:
6. Fie multimea A= {—ﬁ; 9,(2);0; \/E; \/g; 53; 2—;;—?;—4} . Determinati multimile

ANZ; AN(R—-Q). Ordonati descrescator elementele multimii A.

Exercitiu rezolvat:
3 3 3 3
1+}:22 :[—gj +1= 1+1:§ : —gJ +1
3 3 8 3 3 8
3 3 3 3
:(—gj +1:(8)1+1j :(—gj +1
8 8 8
3 3
:(gj | - 9} 11=-1+1=0
8 8
Exercitii propuse spre rezolvare:

5 a) [_g”:(“gj*&lo](l%j;b)—10+%:%.(_%}
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c) —£+2:(1+ﬂj+8:10 . 1+£);
5 5 5
1 1
d) (—148 +0.0025- 25] : (—42 :0.85+1: (—0.5)] 0.2

Exercitiu rezolvat:

9. Transformati fractiile zecimale 1n fractii ordinare, ireductibile:
a) 1.0001; b) 12.(6); ) 0.01(3).

Rezolvare:
_ @
2) 1.0001=10 . )15 (p) -T2 22 T4 38
10000 9 9 3
_ 3 (4
gooiz -t 120 4 1

900 900 300 75
Exercitiu propus spre rezolvare:

10. Transformati fractiile zecimale in fractii ordinare, ireductibile:
a) 0.3; b) 1.564; ¢) 0.(3); d)0.00025; e) 0.0(25); f)1.(134).

23.INTERVALE DE NUMERE REALE
-sunt submultimi ale multimii numerelor reale

Fie a,beR,a<b:
Intervale marginite:

-intervalul inchis [a,b]={xeR,a<x<b} . Scrieti citeva exemple:..........ccccourrmrrirrrrrirrcrnsnre

Intervale nemirginte:

(—o,a]={xeR,x<a}, (—o,a)={xeR,x<a}, (a,+0)={xeR,x>a}, [a,+0)={xeR,x>a}
R = (—o0,+0)

Intervale simetrice:

Fie a€(0,+o) . Intervalele simetrice sunt intervalele de forma: (—a,a) sau [-a,+a]

(—a,a):{XGR,—a<x<a}:{XGR,|X|<a}, [—a,+a]:{XER,—a£XSa}:{XGR,|x|ga}
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Operatii cu intervale

Fie I si ] doua intervale de numere reale

-Reuniunea intervalelor: I U] = {x| x €  sau x € J}
-Intersectia intervalelor: INJ = {x| x € [ si x € J}
-Diferenta intervalelor: I — ] = {x| x €I six & J}

-Complementara unui interval: daca /] c I, complementara intervalului / In raport cu I este mul{imea

ch=1-]

Exercitiu rezolvat:

11.53 se determine elementele multimii: A= {x €Z,]3x+2|< 5}

3x+2| <5< -5<3x+2<5|-2

A=|-
Rezolvare: 7 } rezulta ca [

<:>—7£3x£3|:3<:>—££x£1<:> XE‘:—g;l
Exercitiu propus spre rezolvare:
12.53 se determine elementele mulfimii: A={xeN,|[2x—-5/<1} .

Exercitiu rezolvat:

13.S3 se determine: a) numerele reale negative pentru care —3X+7 <5 ; b) numerele reale
pozitive pentru care x—5> 2(x+1) ; c) numerele reale pentru care —x+2>5 sau 2x+3<-1;

d) numerele reale pentru care 3Xx+2>0 si —x+3>2.

Rezolvare:
2 2
a) —3x+7§5c>—3x§5—7<:>—3x£—2|:(—3)<:> X2§c> Xe‘:§;+ooj
Multimea numerelor reale negative = (—0;0) , iar cele pentru care —3x+7 <5 sunt

(=003 0) N [2; +00) = 0

(-00;0) [2/3;+00)
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b) X-5<2(X+1) <> X—5<2X+2 <> X—2X<2+5< —x< 7‘: (-1) = x>-T7 < xe(-T;+x)

Multimea numerelor reale pozitive= (O; +oo) ,iar cele pentru care x—5> 2(x+1) sunt

(0;+00) N(=7;+00) = (0;+0)

(0i+00)

c) —x+2>5<:>—x>3‘:(—1)<:> X <3< X €(—0;-3)
2X+3< -1 2x<-1-3 2Xx <42 x< -2 < X e(—0;-2]
Multimea numerelor reale pentru care —x+2>5 sau 2Xx+3<-1 este
(1 -8)U(-=1-2)=(==1 2]

d) 3X+220<:>3XZ—2‘:3<:>X2—§<:>X€|:—§;+OOJ

—X+3>2 e —X>2-83e —x>-1(-1) < x<le xe(—o0l)

Multimea numerelor reale pentru care 3x+2>0 si —x+3>2 este

e 3

(-00:1) _. [2/3;+00)

Exercitiu propus spre rezolvare:

14.53 se determine: a) numerele reale negative pentru care 4x+1>-3 ; b) numerele reale
pozitive pentru care 2X+3< X+2 ; c) numerele reale pentru care 2Xx—1>5 sau —x+3<-1;
d) numerele reale pentru care —x+2>0 si 2x—-1>-5.



