Clasa a [X-a liceu Relatii Intre radacini si coeficienti prof. Mestecan Cornelia

Breviar teoretic

1.Stim ca ecuatia de gradul II are forma ax’ +bx+c=0 unde a,b,ceR,a=0

si are solutiile X;, X, .

X;, X, se numesc si ridicinile functiei de gradulll f:R >R, f(x)= ax” +bx+c

Relatiile intre radacinile functiei, respectiv solutiile ecuatiei si coeficientii a,b,c sunt

b
S=x+X,=——
a . . -. - -\
care se mai numesc si relatiile lui Viete

2. Formarea ecuatiei de gradul II, cand se cunosc solutiile :
2
-se calculeazi Ssi P si apoi se scrie ecuatia X" —SX+P =0
3. Descompunerea expresiei ax’ +bx+c¢ in produs de factori primi:

y : 2 . : y .
-se ataseazi ecuatia aX~ +DbX+C =0, se rezolvi si se obtin cele doui solutii reale ale
ecuatiei X;, X,

-descompunerea expresiei ax’ +bx+c in produs de factori primi este:

2 o a .
ax” +bx+c= a(X - Xl)(X - XZ) (obs. aceasta descompunere in mulfimea numerelor
reale se poate face doar cand solutiile sunt reale).

Exercitiu rezolvat

1. Sa se scrie relatiile lui Viete pentru ecuatiile:
a) x*-5x+7=0,b) -7x*-x+1=0, ¢) —-X*+(m-1)x+m+3=0,meR

Rezolvare:

a)x*-5x+7=0, a=Lb=-5c=7

S=x1+x2:—g S:X1+X2:_T:5

b) -7x* —-x+1=0, a=-7,b=-1c=1



Clasa a [X-a liceu Relatii Intre radacini si coeficienti

c) x*+(m-1)x+m+3=0,meR, a=-lLb=m-1Lc=m+3

S=X1+X2=—E S:x1+x2:—m—_1:m—l
a -1
3
C m+
1 2 a 2 —l

Exercitiu propus pentru rezolvare:

2. Sa se scrie relatiile lui Viete pentru ecuatiile:

a) x*+2x+3=0,b) -2x*+3x+5=0, ¢) 2x*+mx+m-2=0,meR

Exercitiu rezolvat
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3. Sa se determine valoarea expresiei E = x +x, ———— stiind ca x,x, sunt solutiile
X

ecuatiei 3x* -2x-1=0.

Rezolvare:

%2) %)
Observam ca E:x1+x2—i—i=(x1+x2)_( ~ 4 _J:(Xl+xz

XX
Prin urmare trebuie sa scriem relatiile lui Viete

3x*-2x-1=0, a=3,b=-2,c=-1

S=Xx+X,=—— S:x1+x2:—_—2:g
3 3 R .
& si inlocuim in E

P=X %= P= x—__l—_l
"%y TS

2
E:(X1+X2)_—X1+X2:E_i:g+g.§:§
xx, 3 1 3 31 3

3

Exercitiu propus pentru rezolvare:

4. Sa se determine valoarea expresiei E=3(x, +Xx,)—2xx, stiind ca x,x, sunt

solutiile ecuatiei —-5x* -7x+3=0.
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Exercitiu rezolvat
5. Sa se formeze ecuatia de gradul 11 in x stiind c3 admite solutiile x, =2-/7 si
X, = 2447
-se calculeaza Ssi P si apoi se scrie ecuatia x> —Sx+P =0
{S:x1+x2 - S:2—ﬁ+2+ﬁ:4
P=x%  |P=(2-v7)(247)=2*~(V7) =4-7=-3
Am folosit formula (a-b)(a+b)=a®-b*.

Ecuatia cerutd este x* —Sx+P =0« x> -4x-3=0
Exercitii propuse pentru rezolvare:

6. Si se formeze ecuatia de gradul 11 in x stiind c3 admite solutiile x, =+/2 si
X =2

7. Sa se formeze ecuatia de gradul Il in x stiind ca admite solutiile x, =-2 si x, =5

Exercitiu rezolvat

8. Sa se descompuna in produs de factori primi expresia 2x* —5x+2
Rezolvare:
Se atageaza ecuatia de gradul II: 2x*-5x+2=0, a=2b=-5,c=2
A=b*-4ac

A:(—5)2—4-2-2:25—l6=9>0:> X, X, eR

Xlz—b—\/Z:—(—5)—\/§_5—3_g_1 ., _b+JVA_—(5)+V9 543 8 _

=—=—; X
2a 2.2 4 4 277 2a 2.2 4 4

2

descompunerea expresiei ax*+bx+c in produs de factori primi este:
ax’ +bx+c=a(x—x)(x—x,)

deci 2x* -5x+2= z(x—%](x—z)

Exercitiu propus pentru rezolvare:

9. Sa se descompuna in produs de factori primi expresiile x* +7x+12; —x*+3x-2;

2x? —5x—3; —3x*+5x+2; x*+x-12



