Clasa a IX-a_liceu tehnologic Inecuatii de gradul II prof. Cornelia Mestecan
Breviar teoretic

Inecuatia de gradul II ax’ +bx+c<0 (>0,<0,>0) ,ab,ceR,a=0

Rezolvarea inecuatiei de gradul II se rezolva cu ajutorul semnului functiei de gradul 11
f:R->R, f(x)=ax’+bx+c

Etape in rezolvare:

1. Atasdm ecuatia de gradul II ax® +bx+c =0 si rezolvim
2. Realizam tabelul cu semnul functei de gradul II corespunzatoare
3. Din tabel alegem si scriem solutia inecuatiei

Exercitiu rezolvat:

1)S4 se rezolve inecuatia in multimea numerelor reale: x> +5x-14<0
Rezolvare:

1.Atasam ecuatia si o rezolvam

x?+5x-14=0 ,a=1b=5c=-14

%=, >~ a
—5-/81 —5++/81
A =b*—-4ac X = 2.1 X = 2.1
A =5"-4-1-(-14) Xl_—5—9 . - 5+9
A=25+56 2 P2
A=81>0=x,X, R — .
2 22
X, =—71 X, =2

2. Tabelul de semn pentru functia f (x)=x*+5x-14,f :R >R

Cum A >0 functia fare semn opus lui a Intre radacini si semnul lui a Inafara lor

a=1>0 si—7<2

X —o0 —7 2 +00
f (x) + + 0 - 0 + +

3.Citim tabelul si alegem solutia: avem de rezolvat inecuatia x> +5x-14 <0< f (x) <0 observam in

tabel cd f(x)<0 pentru x €[-7;2] (paranteze pitrate pentru ci inegalitatea este cu egal).

Deci solutia inecuatiei este S =[-7;2]
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Exercitii propuse:

2) Sa se rezolve inecuatiile in multimea numerelor reale:

a) X*—7x+10>0;b) —2x*+3x-1<0; c) 3x*—x-10<0;d) x*-3>0

Exercitiu rezolvat:

3) Sa se rezolve inecuatia in multimea numerelor reale: 4x* —3x+5<0
Rezolvare:

1.Atasam ecuatia si o rezolvam

4x* -3x+5=0 ,a=4,b=-3,c=5

A=Db*-4ac
A=(-3)'-4-4-5
A=9-80

A=-T1<0=x,x R
2. Tabelul de semn pentru functia f (x)=4x*-3x+5,f :R—>R

Cum A <0 functia fare semnul lui a peste tot

a=4>0

X —® +00
f (x) + + + + + + +

3.Citim tabelul si alegem solutia: avem de rezolvat inecuatia 4x* —3x+5<0 < f (x)<0 observim
intabel ca f(x)>0 pentru xe(-o,+0)=R , adicd nu este niciunde negativa.
Deci solutia inecuatiei este S =® (multimes vida)
Observatie :
-dacd inecuatia era 4x* —3x+5>0, atunci din tabel rezultaca S = (—oo, +oo) =R
Exercitii propuse:
4) Sa se rezolve inecuatiile in mul{imea numerelor reale:

a) x*+x-3>0;b) xX*-x+1>0
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Exercitiu rezolvat

5) Si se rezolve inecuatia in multimea numerelor reale: —9x° +6x—-1<0
Rezolvare:
1.Atasam ecuatia si o rezolvam

—9x*+6x-1=0 ,a=-9,b=+6,c=-1

A =b*-4ac

— 2_ of — of — — — — (6
A=6 4( 9)( l) A:O:>X1=X2=—:>X1=X2=—6=—6 =—i—1
A=36-36 2a 2-(—9) -18 3

A=0=x,X R
2. Tabelul de semn pentru functia f (x)=-9x*+6x-1 f :R >R

Cum A =0 functia fare semnul lui a peste tot, mai putin in radacini in care este 0

a=-9<0

X
+00

Wl

f(x) - - - 0 : : :

3.Citim tabelul si alegem solutia: avem de rezolvat inecuatia —9x* +6x-1<0 < f (X) <0 observam

in tabel ca f (X) <0 pentru xe [—oo, %) U (% : +ooj , adica peste tot mai putin in % unde este 0. Nu
luam si % pentru ca f (X) < O este inegalitate stricta, fara egal.

Deci solutia inecuatiei este S = (—oo, %j U (% : +ooJ =R- {%}

Observatii :

-daci inecuatia era —9x* +6x—1<0 , atunci din tabel rezultaca S = (—oo, +oo) =R

< . . . 1 < .
-daci inecuatia era —9x* +6x—1> 0, atunci solutiaera S = {g} pentru ca in tabel functia f nu este

niciunde pozitiva dar este egalda cu 01n -

w

-dacd inecuatia era —9x* +6x—1> 0, atunci solutia era S=®
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Exercitii propuse:
6) Sa se rezolve inecuatiile in multimea numerelor reale:
a) —xX*+4x-4>0;b) x* =2x+1>0;c) —x*+10x-25<0
Exercitiu rezolvat

7) Fie functiile f,g:R >R, f (x)=x*+4x-15,g(x)=-2x"+2x-10
S4 se determine valorile reale ale lui x pentru care f(x)>g(x).

Rezolvare:

f(x)2g(x)

X2 +4x-15>-2x*>+2x-10
X? +4x-15+2x"-2x+10>0

3x*+2x-5>0
atasam ecuatia de gradul II: = 3x*+2x-5=0, a=3,b=2,c=-5
—b-+/A —b+/A
X = X, =
2a 2a
2 264 . :—2+\/a
A =b?—4ac =753 ? 2.3
A=2?-4.3-(-5) -2-8 -2+8
= X2=
A=4+60 6 6
A=64>0= X % cR x =10 x, =2
6 6
_ 5 X, =1
% 3

Tabelul de semn : Cum A >0 functia fare semn opus lui a intre radacini si semnul lui a inafara lor

a=3>0 si —g<1

X —00 3 1 +00
3
3x* +2x-5 + + 0 - 0 n n

Citim tabelul si alegem solutia: avem de rezolvat inecuatia f (X) >g (X) < 3x*+2x-5>0 observim

in tabel ca 3x* +2x—5 pentru XE(—OO,—%}U[]., +oo)

Deci solutia inecuatiei f (x)>g(x) este S = (—oo,—g} U[L +).
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Exercitii propuse:

8) Fie functiile f,g:R >R, f (x)=-3x"-2x+7,9(X)=-4x>+2x+12
S4 se determine valorile reale ale lui x pentru care f(x)<g(x).
9) Fie functiile f,g:R >R, f (x)=2x*+5x-3,g(x)=-2x+1

S4 se determine valorile reale ale lui x pentru care f(x)>g(x).

prof. Cornelia Mestecan



