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Clasa a X-a

Breviar teoretic

Functia putere . Functia radical

Definitie. Fie ne N Functia f :R — D, f(x) =x", unde D =R, daca n este impar si D =[0;+)dacin
este par, se numeste functie putere de exponent natural n.

Proprietatile functiei putere pentru n=2

1. feste strict descrescitoare pe (—o0;0) si strict crescatoare pe [0;+o0)

2. f este convexa pe R

3. fnu este injectiva pe R dar este injectiva pe [0;+o)

4. restrictia functiei f la [0;+00), adicd f :[0;+00) —[0;+w0), f(X) = x? este bijectiva deci inversabila,
inversa sa este f ' :[0;+00) —[0;+), f (x) = JX (functia radical de ordinul doi)
Proprietatile functiei putere pentru n=3

1. feste strict crescatoare pe R

2. feste concava pe (—o0;0) si convexd pe [0;+0)

3. feste bijectivd pe R si inversabild, inversa ei fiind f:R >R, f (x) = 3/x ( functia radical de
ordinul trei)
Definitie. Functia f :D > R, f(X) = Q/;, n>2,unde D=R, daca n este impar si D = [0; +oo) daca n este
par, se numeste functie radical de ordinul n.

Proprietitile functiei radical pentru n=2
1. f este strict crescatoare pe [O; +oo)
2. feste concava pe R
3. functia f :[0;+e0) —[0;+w0), f(X) = JX este bijectivi si inversabila, inversa functiei fiind
f:[0;400) > [0;+00), fH(x) = X2
Proprietatile functiei radical pentru n=3
1. feste strict crescatoare pe R
2. feste convexa pe (—oo;O) si concava pe [O; +oo)

3. feste bijectivd pe R si inversabili, inversa ei fiind f *:R—>R, f *(x) = x>
Rezolviri de ecuatii irationale ce contin radicali de ordinul 2 sau 3
-Se numesc ecuatii irationale, ecuatiile care contin necunoscuta sub semnul radical.

-Metoda obisnuita de rezolvare a ecuatiilor irationale consta in eliminarea radicalilor prin diferite
transformari, reducandu-le la ecuatii raionale echivalente; acest lucru se face prin ridicari la putere
asfel incat sa dispara radicalii. Inainte de a trece la rezolvarea efectiva a ecuatiei, se pun conditii de
existenta a radicalilor pentru a obtine D — multimea / domeniul de existentd a ecuatiei, respectiv a
solutiilor; radicalii de ordin par au sens numai pentru numere pozitive. Se izoleaza radicalii (daca este
posibil) pentru a se putea ridica la putere si a se ob{ine o ecuatie mai simpla. Se tine cont de faptul ca
cei doi membrii ai unei ecuatii trebuie sa aiba acelasi semn ( la ecuatiile cu radicali de ordin par).

Se rezolva ecuatia obtunuta, se verifica dacd numarul / numerele gasite apartin domeniului de
existentd a solutiilor D, dupa care se scrie S- solutia ecuatiei.
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Algoritm de rezolvare a unei ecuatii irationale simple:

1.4/E(x) =a, a=0
Conditie de existenta a radicalului: E (X) >0 inecuatie care se rezolva, rezultd X e D, D este domeniul de
existentd a radicalului dar si a solutiilor

Rezolvare: \JE(x) =a |2 < E(x)=a’ =X, sau mai multe numere (solutii ale acestei ecufii)

Verificare: x, e D=5 ={x} sau x, ¢ D= S = , verificarea se face pentru fiecare numdr gsit la
rezolvare

2. m:a, a<0

E(x)=a rezultd cd ecuatia nu are solutii adica S =®

M <0
>0

3. JE(x)=a, aeR
Obs. Pentru radicalii de ordinul 3 nu se pun conditii acestia avand sens pentru orice numar real, deci
D=R

3 3 . e . ..
Rezolvare: 3/E (X) =a | < E (X) =a” = X, sau mai multe numere (solutii ale acestei ecutii)
Verificare: x, e D=5 ={x} sau x, ¢ D=S =® , verificarea se face pentru fiecare numar gasit la

rezolvare
4. -Daca ecuatia are mai multi radicali de ordinul 2, se pun conditii pentru toti radicalii, domeniul fiind
intersectia intervalelor obtinute, rezolvarea se face prin ridicare la putere si se pot folosi eventual

formulele de calcul prescurtat (a+ b)2 =a’+2ab+b?
-Daca ecuatia are mai multi radicali de ordinul 3 , rezolvarea se face prin ridicare la putere si se pot folosi
eventual formulele de calcul prescurtat (aJ_rb)3 =a’+3a’h+3ab’ +b°




