FISA CU SUGESTII PENTRU REZOLVAREA COMPLETA A EXERCITIILOR
Clasa a X-a _Dreapta Prof. Mestecan Cornelia
Matematica (M_tehnologic, M_mate-info, M_st nat, M_pedagogic)
Recapitulare: Ecuatiile dreptei in plan

M, (xl,yl),M2 (xz,yz) in sistemul xOy, M M, :(x2 —xl)-i+(y2 —y,)-j ,

i ‘W‘ :\/(Xz —x1)2 +(2, _y1)2 =d(M1;M2):I([M1;M2])

- M(xM;yM) mijlocul segmentului [AB], A(xA;yA)’B(xB;yB):xM _ X4 ;XB v, = Y J2ry3 :
- G(xG;yG) centrul de greutate al triunghiului ABC,
_ A(x ;59,00 B(xy; 9, 1 Clx s ve )= xG:W,szw;

- ecuatia generald este d:ax+by+c=0,a,b,ceR, a#0sau b#0

X=X _ V=X
b

- ecuatia dreptei de pantd m care trece prin punctul M, (x,;y,) este d:y—y, =m(x—x,), meR

5
- ecuatia dreptei determinata de punctul M, (x,;y,) sivectorul v(a;b) este d:

- ecuatia dreptei care trece prin punctele M, (x,;3,) si M, (x,;y,)este

- MM, : XTh _YTH X, E Xy, Yy E Vs

X=X N ™h
. _ Vo=

- pantadreptei M, M, este m,,,, =
Xy =X

+ by, +
- distanta de la un punct M, (x,;y,)ladreapta d :ax+by+c=0, este d(MO;d):M
Na’ +b’

Conditii de paralelism, conditii de coliniaritate; linii importante in triunghi
-pozitiile relative ale dreptelor in plan

d;d, d:ax+by+c =0 d:y=mx+n
d,: a,x+b,y+c,=0 d,:y=m,x+n,
Coincid J—d Qﬂ:ﬁ:ﬁ d=d, < m=m,si n=n,
L a, b, ¢
Paralele dl||d2<:>ﬂ=ﬁ¢ﬁ d| |d, & m =m, si n #n,
a2 b2 CZ
Perpendiculare dld, <aa,+bb,=0 dld, om-m,=-1
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Exercitiul 5/Sub. I/varianta 9/ M_tehnologic/2025

5. In reperul cartezian xOy se considera punctele 4(1,0),8(0,6),C(5,4) si D, mijlocul segmentului
AC. Determinati distanta dintre punctele Bsi D .

R: Se dau punctele: 4(1,0),B(0,6),C(5,4)
D(x,,,) este mijlocul segmentului AC
Se cere: d(B,D)

D(x,,y,) este mijlocul segmentului AC

_Xatxe 1456

X, X, =——o0 =x,=3
2 02 ] 24 = D(3.2)
Vit Ve +
Vb > D 5 > D

Exercitiul 5/Sub. I/varianta 9/ M_pedagogic/2025

5. In reperul cartezian xOy se considera punctele 4(3,0),8(3,2) si C(a,b), unde a si b sunt

numere reale. Determinafi numerele reale a si b, stiind ca punctul B este mijlocul segmentului AC.

R: Se dau punctele: 4(3,0),B(3,2) si C(a,b), a,beR
B(x,,y;) este mijlocul segmentului AC

Secer: a,beR

B(x,,y;) este mijlocul segmentului AC

xp=tatie 3 3% 6 3,3
2 2
ygszyc:>2=¥:>4=b:>b=4
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Exercitiul 5/Sub. I/varianta 3/ M_mate-info/2025

5. In reperul cartezian xOy se considera punctele 4(1,3),B(6,2) si C(4,a), unde a este numar

real. Determinati numarul real a pentru care dreptele AC si OB sunt paralele.

R: Se dau punctele: 4(1,3),B(6,2) si C(4,a), aeR

dreptele AC si OB sunt paralele
Secere: aeR

AC||OB < m, . =m,, (pante egale)
0(0,0)

1
yC—yA=yB—y0<:>a—3=2—O<:>a—3:£
Xo—X, X,—X, 4-1 6-0 3 4,

=a-3=1=a=4eR

myc=Mgg =

Exercitiul 5/Sub. I/simulare/ M_mate-info/2021
5. Segmentele AB si A'B’ au acelasi mijloc. Demonstrati ca AB' +BA' =0.

R: Fie M (x,,,y,,) mijlocul segmentelor AB si A'B’

X, +x, Vit Vs

Xy =2 =
=X, FX, =X, X, = VitV =VatVp

X, + Xy Yao+ Vg

Xy == Yu =T

A—B'=(XB' _XA)';”L(J’B' _yA)'J
ﬂ:(x/f —XB)';"‘(,VA'_)}B)'}
A—B""B—A,:(xgr_xA)'i"'(yB’_yA)'j+(xA’_xB)'i+(yA’_yB)'j

= AB' +BA =(xy —x,+ X, %, ) i+ (=Y, 4 V= ¥y) )

= AB'+BA' =((x,+x, )= (x, +x5) ) i+((y, +v5 )= (vs+5))  J
= AB' +BA' =0-i+0-j=0,(4)

Exercitiul 5/Sub. I/varianta 6/ M_mate-info/2020

5. In reperul cartezian xOy se considera punctul M (—4,4). Determinati ecuatia dreptei d care trece
prin punctul M si este perpendiculara pe dreapta OM .

R: Ecuatia drepteid este: d:y—y,, =m,(x—x,,)

Stimcd d L OM < m,-m,,, =-1,unde 0(0,0)

- 4-0
=2u"Yo y0<:>m0M: 4 = Mgy, =—1, md'mOM:_lamd'(_l):_ljmdzl

m
oM
Xy — X, —4-0

Prin urmare ecautia dreptei d este : d:y—4:1-(x—(—4))<:>d:y—4=x+4:>d:y:x+8
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Exercitiul 5/Sub. I/varianta 6/ M_pedagogic/2020
5. Se considera un paralelogram ABCD si O, punctul de intersectie a dreptelor AC si BD . Aratati ca

00:%(E+E).

R: ABCD paralelogram deci AB+ AD = AC
AC si BD sunt diagonale si AC\BD = {0}

@:%:@:%E

Prin urmare avem OC = %(E + E) , (4)

Exercitiul 5/Sub. I/varianta 6/ M_tehnologic/2020

5. In reperul cartezian xOy se considerd punctele 4(4,1),B(-4,1) si C(0,4). Determinati lungimea
indlfimii din varful C in triunghiul ABC .

Metoda 1.

AC = \/(xc _xA)2 +(J’c _J’A)
AC=\[(0-4) +(4-1)’

AC=+16+9 =25

AC=5

2

BC= \/(xc _x3)2 +(yc _yB)2
BC=\J(0+4) +(4-1)’
BC =+16+9 =425
BC=5

AC = BC deci triunghiul ABC este isoscel,
A(4,1),B(—4,1) = D(0,1) este mijlocul segmentului AB
naltimea triunghiul ABC dusa din C este CD

CD = (% —x) +(rp-ve)
CD=(0-0) +(4-1Y
CD=+9=CD=3
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Metoda 2.
Inélfimea triunghiul ABC dusa din C este d(C,A4B) (distanta de la Cla dreapta AB)
Aflam ecuatia dreptei AB
- 1-1 0
AB:y—yA:mAB.(x_xA), mABzyB yA= :>mAB:_=0
Xz—x, —4-4 -8

AB:y—I:O-(x—4):>AB:y—1=O

. . AB:y—-1=0
d(C,4B) =T tb yete Y —a=0,b=lc=-I
Ja? + b AB:ax+by+c=0
—d(C,4p)=2041471 3 4
NO* +17 1

x y 1 x y 1

OBS. Ecuatia dreptei AB se poate aflasi AB:|x, y, l|=0<4B:|4 1 1=0
X vy 1 -4 1 1

© AB:(x-1-1+4-1-1+ y-1-(—4))—(1-1-(-4)+1-1-x+4- y-1)=0
& AB: £ +4-4y+4,4 —4y=0< AB:-8y+8=0|:(-8)
= AB:y—-1=0

Exercitiul 5/Sub. I/varianta 3/ M_mate-info/2020

5.In reperul cartezian xOy se considerd punctele 4(0,1),B(2,3) si C(4,a), unde a este un numir

real. Determinati numarul real a, stiind ca punctul C este situat pe mediatoarea segmentului AB .

R: Metoda 1. ]
CD este mediatoarea segmentului AB
CD1AB<= myy-m,, =—1 :
D(x,,y,) este mijlocul segmentului AB ™G
2 2 i
oy =Xt o 0F2 2 )
VitV 1+3 4
yD 2 yD 2 2 yD
= D(1,2)
Ve~ V4 -1 2
m,p = omuy=——=—=>m,; ;=1
Px-x, " 20 277"
Yp — Ve 2—a a—2
= = My = = My, = ,
CD X, — X, CcD 1-4 CcD 3
a-2 a
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Metoda 2.

CD este mediatoarea segmentului AB, inseamna ca CA = CB

CA=\(x,=x.) +(3,—ve) < CA=[(0-4) +(1=a) & CA=(—4)’ +(1-a)’

CAZ./16+(1—a)
CB=\(x,=x.) +(vs—yc) © CB=\(2-4) +(3-a)’ & Ca=\[(<2) +(3-a)
CB=l4+(3~a)

CA=CB & \16+(1-a) =\/4+(3—a)2‘2

=16+(1-a) =4+(3-a) ©16+1-2a+a* =4+9-6a+a’
>4da=-4=a=-1
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