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Exercitiul 2 /sub. II/varianta 9/ M_mate-info/2025

2. Se considerd polinomul f=X*-3X’+X?>—2X +m, unde m este numar real.

a) Pentru m =3, ardtati ca f(1)=0.

. . 2
b) Determinati numerele reale m pentru care (x1x2x3x4) -Xx,—Xx,—x;—x, =1, unde
X,,X,,X;,X, sunt raddcinile polinomului f.

c) Pentru m =0, determinati numerele reale a pentru care restul impartirii polinomului f la
polinomul X —a esteegalcua.

Rezolvare:

a) m=3=f=X"-3X"+X*-2X+3
f(1)=1"=3-P+1°-2.1+3
f()=18+1-24%
f(1)=2-2
/(1)=0,(4)
b) f=X'-3X"+X*-2X+m, x,x,,x,,x, sunt rddicinile polinomului f

Scriem relatiile lui Viete:
a,=l,a,=-3,a,=1,a,=-2,a,=m

a, -3
X +x,+x,+x,=—">=-——=3
a, 1
a, 1
XX, + XX + XX, + XX+ XX, Fxx, =—=-=1
a, 1
a2 _y
XXXy + X, X, X, + X Xy X, + X, XX, = _a_ = _T =
4

=m

_4, _m
XX, XX, = —> = T

4

()c1)c2)c3x4)2 =X =X, =X, —x, =1
mz—(xl+x2+x3+x4)=1

m -3=lom’=4=>m=2eR,m=-2eR

Q) m=0=f=X"-3X"+X*-2X
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restul impartirii polinomului f la polinomul X —a este egal cua < f(a) =a
sat-3a’+a’-2a=a

a'-3a’+a*-3a=0

a3(a—3)+a(a—3):0<:>(a—3)a(a2+1)=0

=>a-3=0=>4q,=3€eR

a=0=>a,=0eR

a+1#0

Exercitiul 2 /sub. II /varianta 9/ M_tehnologic/2025

2. Se considerd polinomul f =X’ +mX’—X —m,unde m este numar real.
a) Ardtati cd f(1)=0, pentru orice numdr real m.
b) Pentru m = -3, aratati ca 3 este raddcina a polinomului f.
c) Determinati numdrul real m pentru care (x,x, +X,x; +X,x, )2 +x,,%, (x, +x, +x,) =1, unde
X,,X,,X; sunt raddacinile polinomului f.
Rezolvare:

a) f()=P+mVP-1-me f(1)=1+m-1-m< f(1)=0,(4),VYmeR

= =X -3X’-X+43o f= X (X-3)-(X-3)
b) m=-3
) e f=(Xx-3)(x"-1)

f(3)=(3-3)(3 1)< f(3)=0-8=0 rezulti ci 3 este ridicind a polinomului f

0 f=X+mX’-X-m, x,x,,x, suntradicinile polinomului f

Scriem relatiile lui Viete:

a,=l,a,=m,a,=-1,a,=—m
+x, + % m
XXt =——=——=-m
2
s 1 (X, + 2,0+ 2,0, )+ X000, (X +x, +x; ) =1
a -1 2
x1x2+x1x3+x2x3=—1:T:—1 (=1)" +m(-m)=1
a
3
4 _m l-m’=lem’=0=>m=m,=0cR
XXXy =——C=———=m
a, 1
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Exercitiul 2 /sub. II/varianta 1/ M_mate-info/2025

2. Se considerd polinomul f =aX’ +3X*—aX -6 ,unde a este numdr real nenul.
a) Ardtati cd f(1)=-3, pentru orice numdr real nenul a.

b) Pentru a =1, determinati catul si restul impartirii polinomului f la polinomul
g=X"+3X-1,

c) Determinati numarul real nenul a pentru care (1+x,)(1+x,)(1+x,)=1, unde x,,x,,x,
sunt raddcinile polinomului f.
Rezolvare:

a) f()=a-’+3.P-a1-6< f(1)=a+3-a-6< f(1)=-3,(4),VaeR’
==X 43X -X-6o f=X(X +3X-1)-6

b) a=1
S f=X-g-6
Cum f=g-c+r=>c=X,r=-6
c) Metoda 1.

(1+xl)(1+x2)(1+x3)=1
(l—i—xl +x2+x1x2)(1+x3):1
L+, +x, + 2,0, + X5 + X, + XX, +x,X,x;, =1

(x1 +Xx, +x3)+(x1x2 + X%, +x2x3)+x1x2x3 =0

f=aX’+3X*—aX -6, scriem relatiile lui Viéte: a, =a,a, =3,a, =—a,a, =—6

a, 3
X X, hx, ==
a, a (2, 2, + 25 ) + (X2, + X0 + X0, )+ 5,0,x, =0
a -—a 3 6 3 3-a
XX+ XX+ ="=—"==1 —Z-1l+—-=0"-1=0< =0
a, a a a a a
a -6 6 3—a=0 .
XXXy === = — = =a=3eR
a, a a a#0
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Exercitiul 2 /sub. II/varianta 3/ M_mate-info/2024

2. Se considerd polinomul f =X’ +aX”*+ X +2-a ,unde a este numar real.
a) Ardtati cd f(1)=4, pentru orice numar real a.
b) Pentru a =2, determinati radacinile polinomului f.

¢) Determinati numirul real a pentru care (xl -x )(x2 -X; )(x3 —xi) =4 ,unde x,,x,,x, sunt
radacinile polinomului f.
Rezolvare:

a) f(l):l3+a-12+1+2—ac>f(1)=l+a+l+2—ac>f(l)=4,(A),VaeR
==X +2X’+X+2-2

b) a=2
) @ [=X' 12X+ X o f=X(X’ +2X +]) o [ =X (X +1)

f(x)=0©x(x+l)2=0
x=0:>x1:0’
(x+1)2:02x2:x3:_1
) f=X’+aX’+X+2-a, scriem relatiile lui Viete: a, =1,a, =a,a,=1,a,=2—a
a, a
X txX,+x,=——=——=-qa
a, 1
2 2 5
- B -x;)=4
x1x2+x1x3+x2x3:ﬂ:1:1 <xl xl)(x2 xz)(x3 x3)
a, 1 X1X2X3(l—xl)(l—xz)(l_x3):4
a, 2—-a

XXX, =——=———=-2+a
a, 1

X,,%,,x; sunt radicinile polinomului f = f =(X —x)(X -x,)(X —x,)

x1x2x3'f(1):4<:>(—2+a)~4:4

< 2+a=1=a=3

Deci

Exercitiul 2 /sub. II/varianta 3/ M_tehnologic/2024

2. Se considera polinomul f =X’ +mX’+2X -5 ,unde m este numar real.
a) Ardtati cd f(0)=-5, pentru orice numar real m.

b) Determinati numarul real m, stiind ca 1 este radacina a polinomului f.
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c) Determinati numarul natural m pentru care x; +x; +x; =5, unde x,,x,,x, sunt radicinile

polinomului f.
Rezolvare:
a) f(0)=0"+m-0°+2-0-5=-5,(4),VmeR
b) m =? pentru care 1 este radacina a polinomului f <:>f(1):0
f)=0=V+m’+2:1-5=0m-2=0=>m=2

d m=?2,meN, f=X+mX’>+2X-5, scriem relatiile lui Viéte:

a,=la,=m,a,=2,a,=-5

x4x+x=—2="T__py 242 442
1T Ay T A a, 1 X +x;+x;=5
2
a 2 (x1+x2+x3) —2(x1x2+x1x3+x2x3):5
c) x1x2+x1x3+x2x3=—=T=2 )
a5 (-m) -2-2=5<m*=9
a -5
x1xzx3:__0:_T:5 =>m =3eN,m,=-3¢N
a
3

Rezultd ca m =3 este solutie.

Exercitiul 2 /sub. II/varianta 7/ M_tehnologic/2019

2. Se considera polinomul f=2X’-4X*+4X -3 ,unde m este numar real.

a) Ardtaticid f(0)=-3.

o« < 3 3 3 < 1xo
b) Demonstrati ca numarul @ = — +—+— este natural, unde x,,x,,x, sunt raddcinile

polinomului f.
c) Demonstrati ca polinomul f nu are toate radacinile reale.
Rezolvare:

a) f(0)=2:0"-4-0+4.0-3< f(0)=-3,(4)

b) a:2+i+i:?,aeN,
X X X

f=2X"—4X*+4X -3, scriem relatiile lui Viete: a, =2,a, =-4,a,=4,a, =3



FISA _ REZOLVAREA COMPLETA A DIFERITELOR TIPURI DE EXERCITII

Clasa a XII-a _Algebra_Polinoame Prof. Mestecan Cornelia
Matematica_bacalaureat (M_tehnologic, M_mate-info, M_st nat)
X +Xx,+x __a_z__—_4_2 ) ) )
1 2 3 (13_ 2— a:z~3 i_i_” i_'_” i©a=3(xlx2+xlx3+x2x3)
X% XX+ XX =D —4—2 B 5 " T
Xy TX Xy T XAy =—=7= -2 -2 2
a; 2 a:3—©a=3—~—:>a=4eN
3 1 3
a, -3 3 —
XXXy =——=———=— 2
a, 2 2

c) polinomul f nu are toate radacinile reale ???

2 2 2 2
(x1+x2+x3) =x; +x; +x; +2(x1x2+x1x3+x2x3):>
2 2 2 2
X, +x5 +X; :(x1+x2+x3) —2(x1x2+x1x3+x2x3)

=Sxl+x+x;=2"-2-2=0

Egalitatea este adeviratd pentru x, =x, = x, =0,(F) pentru cd f(0)=-3 conform a), deci

X,,X,,%; nu pot fi toate reale.

Exercitiul 2 /sub. Il /varianta 8/ M_mate-info/2019

- . r o w A . 2 -
2. Se considerd x;, x,, x3 radacinile polinomului f = X34 mX? —mX +2 , unde m este numar real.

a) Determinati numarul real m, stiind ca f(-2)=0.

uuuuu

2
x,z + 11x xg +mx, Xy +x . . -
e + . Demonstrati cd ae [31 +o=:l], pentru orice numar

Xz X3 X i3 XX

¢) Se considera a=

real m.



