prof. Cornelia Mestecan
Clasa a- XI-a — Functii continue

Functii continue_recapitulare

Interpretare grafica a continuitatii unei functii- prin functie cu grafic continuu intelegem o
functie, definita pe un interval, al carei grafic nu are intreruperi.

Definitie. Fie functia f/: D - R,D c R,a € D. Spunem ca functia f este continua In punctul a, daca

pentru orice vecinatate V a lui f{a) existda o vecindtate U a punctului a astfel Incat pentru orice
xeDNU saavem f(x)eV .

Formulare echivalenta: Fie functia f: D — R,D c R,a € D. Spunem ca functia f este continua in
punctul g, dacd si numai daci lim f (x) = f'(a).
Definitie. Fie functia f: D — R,D c R. Spunem ca functia f este continua pe o multime 4c D,

daca este continua in fiecare punct a € 4. Daca o functie este continua pe tot domeniul de definitie
D, se spune mai simplu ca feste continua.
Definitie. Fie functia /: D — R,D c R,a € D, un punct de acumulare pentru D() (—oo; a) (respectiv
pentru D ﬂ(a;-i—oo) ). Spunem ca functia f este continua la stinga (respectiv la dreapta) in punctul
a, daca li = respectiv li = .
lim f'(x) = f(a) (respectiv lim /(x) = f(a))
Teorema. Fie functia f:D —>R,DcR,ae D, un punct de acumulare pentru D. Functia f este
continud in punctul a daca si numai daca lim f (x)=lim /' (x)=f(a).
xX—a xX—a

Operatii cu functii continue
Teorema. Daca functiile f,g: D — R sunt continue in punctul a € D, atunci:

1. f+ g este continuding;

2. «af estecontinudin a, pentru ¢ € R;

3. f-g estecontinuain g;

4. dacd g(a)=0, functia ! este continud in a;
g

5. daca f(a)>0,functia /¢ este continui in a.
Teorema. Fie functiile u: E—> D, f:D —>R si h= fou.Daca functia u este continua in punctul
a € E si functia f este continua in punctul corespunzator b :u(a) e D, atunci functia compusa

h= foueste continudina.

Observatie: functiile elementare sunt continue pe domeniul lor de definitie.
Teorema. (proprietate) Fie ] un interval de numere reale. Daca f:/ — R este o functie continua

si f(x)#0,Vxel,atunci >0 sau f <0 pel.
Semnul functiei pe un interval

1. Proprietatea valorilor intermediare

Fie f:1 — R ,ofunctie continuad pe intervalul / — R. Functia fare proprietatea lui Darboux pe
intervalul I dacd Va,bel,a<b sioricarearfi & cuprinsintre f{a) si f(b),existd c€ (a;b)
cu proprietatea ca f(c) =a .

2. Orice functie continua pe intervalul  are proprietatea lui Darboux pe intervalul I .
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Consecinte

1. Fie f:[a;b] >R o functie continud pe intervalul [a;h]. Dacd f(a)- f(b)<0 , atunci existd
ce(ab) cu f(c)=0.

2. Fie f:1—> R ,ofunctie continua pe intervalul /. Daca functia f nu se anuleaza pe intervalul I,
atunci f are acelasi semn pe intreg intervalul /
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