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Progresii 

Teorie_recapitulare 

Progresii aritmetice Progresii geometrice 

Şirul ( )
1nna  se numeşte progresie 

aritmetică de raţie r, dacă  

.1,1 +=+ nraa nn  

 
Formula termenului general 

( )1 1 , 1na a n r n= + −     

 
Suma primilor n termeni 
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Proprietate 

( )
1nna  progresie aritmetică    

                      

.2,
2
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Şirul ( )
1nnb  se numeşte progresie 

geometrică de raţie q 0 , dacă  

.1,1 =+ nqbb nn  

  
Formula termenului general 
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Suma primilor n termeni 
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Proprietate 

( )
1nnb  (cu termeni pozitivi) este 

progresie geometrică      

2,11 = +− nbbb nnn  

 

Exerciţiul 1/Sub. I/varianta nr.  11/ antrenament bac 2009/M1 

1. Sa  se determine ,a b  ştiind ca  numerele 2, ,a b  sunt î n progresie geometrica  şi 

2,17,a   sunt î n progresie aritmetica . 

Extragem informaţiile date:  

a. Ştim ca  numerele 2, ,a b  sunt î n progresie geometrica  

b. Ştim ca  2,17,a   sunt î n progresie aritmetica   

Se cer   ,a b ! 

Rezolvare:  

 

( )
1nnb  (cu termeni pozitivi) este progresie geometrica     2,11 = +− nbbb nnn   (tot i 

termenii î ncepa nd cu la doilea, sunt medie geometrica  a termenilor vecini)  
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2, ,a b  sunt î n progresie geometrica    
22 2a b a b=   =  

( )
1nna  progresie aritmetică    

1 1 , 2
2

n n
n

a a
a n− ++

=    

(tot i termenii î ncepa nd cu la doilea, sunt medie aritmetica  a termenilor vecini)  

2,17,a   sunt î n progresie aritmetica  
2

17 2 34 32
2

a
a a

+
=  + =  =  

Prin urmare avem 
2

1 2

2
16 4, 4

32

a b
b b b

a

 =
 =  = = −

=
 dar 32 0 0 4a b b=     =  

 
Exerciţiul 1/Sub. I/varianta nr.  9/ antrenament bac 2009/M1 

1. Să se determine numărul natural x pentru care  1 3 5 ... 225x+ + + + =  
 
Extragem informaţiile date:  

a. Observăm ca  este vorba despre o progresie aritmetica  termenii şirului se 

afla  prin adunare repetata  cu un acelaşi numa r fix numit raţie, notata  cu 

2r =  şi primul termen este 1 1a =   

( )1 2 31, 3, 5 3 1 2,5 3 2a a a= = =  = + = +  

b. Observăm  ca  sunt n termeni şi na x=  

c. Ştim ca  suma celor n termeni este 225 

Se cere  x   ! 

Rezolvare:  

( ) ( )1 1 1 1 2na a n r x n= + −  = + −  ,      

( ) ( )
( )1 1

225 1 450
2 2

n

n

a a n x n
S x n

+  + 
=  =  +  =  

( )

( )
( )( ) ( )

1 1 2
1 1 1 2 450 2 2 2 450

1 450

x n
n n n n

x n

= + − 
 + + −   =  + − =

+  =

 

Obţinem 2 2

1 22 450 225 15, 15n n n n=  =  = = −   dar n   deci 1 15n =   de unde rezultă 

că ( )1 15 1 2 29x x= + −   =   soluţie 
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Exerciţiul 1/Sub. I/varianta nr.  23/ antrenament bac 2009/M1 

1. Să se calculeze suma primilor 20 de termeni ai progresiei aritmetice ( )
1nna , ştiind 

că 4 2 4a a− =   şi 1 3 5 6 30a a a a+ + + =  

 
Extragem informaţiile date:  

a. Ştim ca  este vorba despre o progresie aritmetica  termenii şirului se afla  

prin adunare repetata  cu un acelaşi numa r fix numit raţie, notata  cu r 

b. Ştim ca  4 2 4a a− =   şi 1 3 5 6 30a a a a+ + + =  

Se cere   suma primilor 20 de termeni ai progresiei  ! 

Rezolvare: 

( )1 1 , , 2na a n r n n= + −     

Scriem termenii regăsiţi în relaţiile date 

2 1 3 1 4 5 6; 2 ; 3 ; 4 ; 5a a r a a r a r a r a r= + = + = = =  

Înlocuim în relaţiile date şi obţinem: 

( ) ( )

( ) ( ) ( )

1 1

1 1 11 1 1 1

3 4 2 4 2 2

4 11 30 4 8 22 4 5 30

a r a r r r r

a r a aa a r a r a r

+ − + = = = =  
     

+ = = =+ + + + + + =   

 

 

( ) ( )
( )1 1 20

20 1 20

20
10

2 2

n

n

a a n a a
S S a a

+  + 
=  = = +  

( )20 2 20 1 2 40a = + −  =  

Deci ( ) ( )20 1 20 20 2010 10 2 40 420S a a S S= +  = +  =  

 
Exerciţiul 1/Sub. I/varianta nr.  32/ antrenament bac 2009/M1 

 

1. Se consider numărul real 
2 3 2009

1 1 1 1
1 ...
2 2 2 2

s = + + + + + . Să se demonstreze că 

( )1;2s  

 
Extragem informaţiile date:  

a. Observăm ca  este vorba despre o progresie geometrica  termenii şirului se 

afla  prin î nmulţire repetata  cu un acelaşi numa r fix numit raţie, notata  cu 

1

2
q =  şi primul termen este 1 1b =   
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i. 1 2 3 2

1 1 1
1, ,

2 2 2
b b b q
 

= = =  = 
 

 

b. Observăm  ca  sunt 2010 termeni şi 2010 2009

1

2
b =  

Se cere sa  se arate ca  ( )1;2s  ! 

Rezolvare:  

Stim ca  suma primilor n termeni ai unei progresii geometrice este 


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nn  în cazul nostru 

2010

20102010 2010

1 2010 2010 2010 2010

2010

2010 2009 2009 2009

1 1 21
1 2 1 22 21

1 1 21 2 1
1

2 2

2 1 1 1
2 2

2 2 2

n

nq
S b S S S

q

S s

  −− − − =  =   =  = 
−−

−

−
= = −  = −

 

 

( ) ( )2009 2009 2009

1 1 1
0 1 1 1 0 2 1 2 2 1,2
2 2 2

s   −  −  −  +   −     

 


