FISA _ REZOLVAREA COMPLETA A DIFERITELOR TIPURI DE EXERCITII

Clasa a IX-a
Prof. Mestecan Cornelia
Progresii

Teorie_recapitulare

Matematica M1 sau actual M_mate-info si M_stiinte ale naturii

Progresii aritmetice

Progresii geometrice

Sirul (an ),121 se numeste progresie
aritmeticd de ratie r, daca

a. =a,+r,vnz=l.

n

Formula termenului general
a,=a,+(n—1)r,vn=1

Suma primilor n termeni

S, =a+a,+..+a, = 5

Proprietate

(an )nZI progresie aritmetica <

a,  +a
a, =1l g > 2,

n

(al + an )n

Sirul (bn ),,,21 se numeste progresie
geometricd de ratie g# 0, daca

b.,=b -q,Vn=>1.

Formula termenului general

b =bqg""' Vn>1.

n

Suma primilor n termeni

S =b+b+.+b, = q—1
nb,,q =1

Proprietate

(bn )n21 (cu termeni pozitivi) este
progresie geometrica <

b =b b . Nn>2

n+l»o

Exercitiul 1/Sub. I/varianta nr. 11/ antrenament bac 2009/M1

1. Sase determine a,h € R stiind ca numerele 2,a,b suntin progresie geometrica si

2,17,a suntin progresie aritmetica.

Extragem informatiile date:

a. Stim ca numerele 2,a,b suntin progresie geometrica

b. Stimca 2,17,a suntin progresie aritmetica

Secer a,beR!

Rezolvare:

(bn )n21 (cu termeni pozitivi) este progresie geometrica < b,, = b,,_lan ,Vn=2 (toti

termenii incepand cu la doilea, sunt medie geometrica a termenilor vecini)
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. : .- 2
2,a,b suntin progresie geometrici < a=+2-b =>a" =2b

a . +a
—1 1
=" Nn=>2

((1” )nzl progresie aritmetica < 4, =

(toti termenii Incepand cu la doilea, sunt medie aritmetica a termenilor vecini)

2t S u—34—a=32

2,17,a suntin progresie aritmetici < 17=
Prin urmare avem

2= 2b
{“ S, =b=162h =4 b =—4 dar a=32>0=b>0=b=4
a=

Exercitiul 1/Sub. I/varianta nr. 9/ antrenament bac 2009/M1

1. Sase determine numarul natural x pentru care 1+3+5+...+x =225

Extragem informatiile date:

a. Observam ca este vorba despre o progresie aritmetica = termenii sirului se
afla prin adunare repetata cu un acelasi numar fix numit ratie, notata cu

7 =2 siprimul termen este @, =1
(a1 =1,a,=3,a, :533:1+2,5:3+2)

b. Observam casuntntermenisi a, =X

c. Stim ca suma celor n termeni este 225
Secere X€N 1
Rezolvare:

a, =a1+(n—1)r<:>x:1+(n—1)-2,

Sn=—(a‘+;")'"@225:—(1”)'":>(1+x)-n=450
=1+(n-1)-2

x=l+ () = (1+1+(n—1)-2)-n =450 < (2+2n-2)n =450
(1+x)-n =450

Obtinem 2n* =450 = n’ =225=>n, =15,n,=-15 dar n € N deci n, =15 de unde rezultd
ca x:1+(15—1)-2:>x=29eN solutie
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Exercitiul 1/Sub. I/varianta nr. 23/ antrenament bac 2009/M1

1. Sase calculeze suma primilor 20 de termeni ai progresiei aritmetice (an )nZI , stiind

cdaa,—a,=4 sia+a,+a;+a;=30

Extragem informatiile date:

a. Stim ca este vorba despre o progresie aritmetica = termenii sirului se afla
prin adunare repetata cu un acelasi numar fix numit ratie, notata cur
b. Stimca a,—a,=4 sia +a,+a,+a, =30

Se cere suma primilor 20 de termeni ai progresiei !

Rezolvare:

a,=a,+(n-1)r,YneN,n>2

Scriem termenii regasiti in relatiile date

a,=a,+rya,=a, +2r;a, =3r;a; =4r;a, =5r

Inlocuim in relatiile date si obtinem:
(a1+3r)—(al+r)=4 2r=4 r=2 r=2

= = =

a,+(a,+2r)+(a, +4r)+(a, +5r)=30 (44, +11r=30  [4q, =8 |aq =2

a+a )n a, +a,,) 20
Snz—(l 2") :>S20=—(1 220) =10(a, +a,,)

= 2+(20-1)-2=40
Deci S, =10(a, +ay, ) < S, =10(2+40) < S,, =420

Exercitiul 1/Sub. I/varianta nr. 32/ antrenament bac 2009/M1

1. Se consider numarul real s = 1+l+i2 +L3+...+ % . Sa se demonstreze ca
2° 2 2
se(1;2)

Extragem informatiile date:

a. Observam ca este vorba despre o progresie geometrica = termenii sirului se
afla prin Inmultire repetata cu un acelasi numar fix numit ratie, notata cu

1

q= 5 si primul termen este b, =1
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1 1 1
i |h=Lb==bj===q==
2 2 2

1
b. Observiam ci sunt 2010 termeni si D599 = Py

Se cere si se arate cd s € (1;2) !

Rezolvare:

Stim ca suma primilor n termeni ai unei progresii geometrice este

"1
blq—,q;tl
S,, =b+b+..+b, = qg-1 in cazul nostru
nb,q =1
1 _ ~2010
q" -1 (22010j_1 1222010 92010 _q
Sn :bl q_l <:>S2010 :1.1—_1<:> S2010 :ﬁ:SZOlo :W'
2 2
22010_1 1 1
Syon0 = 2009 =2- 2009 = s5=2- 2009

0<—22%)09 <1 -(—1):>—1<—22})09 <0 +2:>1<2——221009 <2ese(l,2)
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