FISA _ REZOLVAREA COMPLETA A DIFERITELOR TIPURI DE EXERCITII

Clasa a IX-a
Prof. Mestecan Cornelia
Progresii

Teorie_recapitulare

Matematica_M2 sau actual M_tehnologic

Progresii aritmetice

Progresii geometrice

Sirul (an ),121 se numeste progresie
aritmeticd de ratie r, daca

a. =a,+r,vnz=l.

n

Formula termenului general

a,=a,+(n—1)r,vn=1

Suma primilor n termeni

S, =a+a,+..+a, = 5

Proprietate

(an )nZI progresie aritmetica <

a,  +a
a, =1l g > 2,

n

(al + an )n

Sirul (bn ),,,21 se numeste progresie
geometricd de ratie g# 0, daca

b.,=b -q,Vn=>1.

Formula termenului general

b =bqg""' Vn>1.

n

Suma primilor n termeni

S =b+b+.+b, = q—1
nb,,q =1

Proprietate

(bn )n21 (cu termeni pozitivi) este
progresie geometrica <

b =b b . Nn>2

n+l»o

Exercitiul 1/Sub I/Simulare bac 2018/M_tehnologic

1. Calculati ratia progresiei geometrice (b, )n21 ,stiindca b, =3 si b, =24.

Extragem informatiile date:

a. Stim ca este vorba despre o progresie geometrica = termenii sirului se afla
prin Inmultire repetata cu un acelasi numar fix numit ratie, notata cu q

b. Stimci b, =3 si b, =24
Se cere ratia progresiei

Rezolvare:
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FISA _ REZOLVAREA COMPLETA A DIFERITELOR TIPURI DE EXERCITII

Clasa a IX-a Matematica_M2 sau actual M_tehnologic
Prof. Mestecan Cornelia
Metoda I Metoda II
Ne folosim de definifia progresiei! Folosim relatii/formule cunoscute!
b =3 b =3
b,=b-q<b,=3-¢q b, =24

by=b,-q<=by=(3-9)-¢=3-¢" Stim formula b, = b, -¢""
b,=b,-q<=b, =(3-q2)-q=3-q3

stim cib, = 24, inlocuim

Inlocuim cu datele cunoscute
24=3.9g"=24=3-¢’ =>4’ =8=¢=2
Deci S ={2}

24=3-¢° > ¢’ =8=¢q=2
Deci S ={2}

Exercitiul 1/Sub I/ Simulare bac 2022 /M_tehnologic

1. Calculati termenul &, al progresiei aritmetice (a,, )nZl ,stiindcd a; =6 si a, =9
Extragem informatiile date:

a. Stim ca este vorba despre o progresie aritmeticd = termenii sirului se afla
prin adunare repetata cu un acelasi numar fix numit ratie, notata cu r
b. Stimcd a, =6 sia, =9
Se cere d; primul termen al progresiei

Rezolvare:

Metoda I Metoda Il

Ne folosim de definitia progresiei!
a,=a,+r<=9=6+r=r=3

a,=a,+r<6=a,+3=a,=3
a,=a,+r<3=a+3=a,=0
Deci S = {0}

Folosim relatii/formule cunoscute!
a, =6

a,=9

Stim formula a, = a, +(n—1)r
Inlocuim cu datele cunoscute

a,=a, +2r 6=a, +2r
= =>r=3
a,=a,+3r 9=a, +3r
Inlocuim 1n oricare relatie si
obtinem: 6=¢,+2-3<6=a,+6=4a,=0
sau 9=¢,+3-3<9=¢+9=a,=0

Deci S = {0}
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FISA _ REZOLVAREA COMPLETA A DIFERITELOR TIPURI DE EXERCITII

Clasa a IX-a
Prof. Mestecan Cornelia

Matematica_M2 sau actual M_tehnologic

Metoda III

Ne folosim de definitia progresiei si de
formule cunoscute:

a,=a,+r<=9=6+r=>r=3
a, =a, +(n—1)r

a, :a1+(4—1)r<:>9:a1+3-3
<9=a,+9

rezultaca a, =0

Deci S ={0}

Exercitiul 1/Sub. I/varianta 5/ bac 2011/M_tehnologic

1. Determinati X € R pentru care numerele x—1,x+1 si 3x —1 sunt termeni

consecutivi ai unei progresii aritmetice.

Extragem informatiile date:

a. Stim ca este vorba despre o progresie aritmeticd = termenii sirului se afla
prin adunare repetata cu un acelasi numar fix numit ratie, notata cu r

b. Stim ca

Se cere ¥ € R

Rezolvare:

a=x-la,=x+1,a, =3x-1

Metoda I

Metoda Il

Ne folosim de definifia progresiei!
a,=a,+rSx+l=x-1+r=r=2

a,=a,+r < 3x—-1=x+1+2=2x=4
=>x=2

Deci S ={2}

Folosim relatii/formule cunoscute!

Stim ca sunt termeni consecutivi ai unei progresii
aritmetice, deci termenul din mijloc este medie
aritmetica a termenilor vecini lui

a +a
a, === gy >0,
2
Adica
a, +a, x—1+3x-1
a, :Tc>x+1:—<:>2x+2:4x—2

=>2x=4=x=2
Deci S:{Z}
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FISA _ REZOLVAREA COMPLETA A DIFERITELOR TIPURI DE EXERCITII
Clasa a IX-a Matematica_M2 sau actual M_tehnologic
Prof. Mestecan Cornelia

Exercitiul 1/Sub. I/test nr. 9/ antrenament bac 2020/M_tehnologic

1. Calculati suma primilor patru termeni ai unei progresii aritmetice (an) in care

n>1"’
a = 2 sia, = 11
Extragem informatiile date:

a. Stim ca este vorba despre o progresie aritmetica = termenii sirului se afla
prin adunare repetata cu un acelasi numar fix numit ratie, notata cu r

b. Stimcia, =2sia, =11

Se cere suma primilor patru termeni ai progresiei

Rezolvare:
Metoda Metoda II
Ne folosim de definitia progresiei! Folosim formule cunoscute si definitia!
a,=a,+r<a,=2+r a, =2

a,=a,+r<a,=2+r+rsa, =2+2r | a, =11

a,=a,+r<=11=2+2r+r stim formula a, = a, +(n—1)r
11=243r=3r=9 Inlocuim cu datele cunoscute

a, =a, +(4—1)rc>11:2+3r
=r=3

Prin urmare cei patru termeni sunt: = 3r - 9= r= 3 _
a,=2;a,=2+r=2+3=5 Calculam ceilalti termeni

a,=a,+r<a,=2+3=5
a,=2+2r=2+6=8, a, =11

Deci suma este
S,=a,+a,+a,+a,=2+5+8+11

a,=a,+2r<a,=2+6=38
Deci suma este
S,=a,+a,+a,+a,=2+5+8+11

S,=a,+a,+a;+a, =26 S,=a,+a,+a,+a, =26

Metoda III
Folosim doar formule! Suma primilor n termeni

(al + an )n
a,=2,a,=11 Sn=al+a2+...+an:—2

(a,+a,) A
Z

S,=a,+a,+a,+a, =(2+11)-2=26

S,=a,+a,+a,+a, =
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FISA _ REZOLVAREA COMPLETA A DIFERITELOR TIPURI DE EXERCITII

Clasa a IX-a
Prof. Mestecan Cornelia

Matematica_M2 sau actual M_tehnologic

Exercitiul 1/Sub. I/varianta nr. 59/ antrenament bac 2009/M2

1. Sase determine valorile reale ale numarului x stiind ca numerele 5—x;x+7;3x+11

sunt termenii consecutivi ai unei progresii geometrice.

Extragem informatiile date:

a. Stim ca este vorba despre o progresie geometrica = termenii sirului se afla
prin inmultire repetata cu un acelasi numar fix numit ratie, notata cu q

b. stimcia b, =5-x,b,=x+7,b,=3x+11

Se cere X € R
Rezolvare:
Metoda Metoda II
Ne folosim de definitia progresiei! Folosim relatii/formule cunoscute!
x+7 Stim ca sunt termeni consecutivi ai unei
by=b-q=x+7= (5 —x) q=4q= 5_ progresii geometrice, deci termenul din
3411 mijloc este medie geometrica a termenilor
by=b,-q<=3x+11=(x+7)-g=¢q= . vecini lui
X+
b =b_ b, Nn=2
Putem egala cele doua expresii ob{inute pentru q | Adica

x+7 3x+11
S5-x  x+7
<X +14x+49=-3x" +4x+55

= 4x> +10x-6=0

a=4;b=10;c=-6
Azbz—4ac<:>A:102—4-4-(—6):196

JA =196 =14

= (x+7) =(5-x)(3x+11)

12

by =B b, & x+7=|(5-x)-(3x+11)
C>(x+7)2 :(S—X)-(3x+11)
< xP+14x+49=-3x" +4x+55

=4x* +10x-6=0
a=4;b=10;c=-6

A=b"-4ac= A=10"-4-4-(-6) =196

xlz_b+\/Z:>x1:_10+l4:ﬂ=leR JA =196 = 14
2a\/_ 2-4 8 2 N _—b+\/Z:> 10414 _4_1 o
¥, = b A:x1: 10 14: 24:—3€R 2a 2.4 g 2
2a 2-4 8 SN ~10-14 24
X, = =X = = =-3eR
2a 2-4 8

Pag 5din 6




FISA _REZOLVAREA COMPLETA A DIFERITELOR TIPURI DE EXERCITII
Clasa a IX-a Matematica_M2 sau actual M_tehnologic

Prof. Mestecan Cornelia

Exercitiul 1/Sub. I/varianta nr. 89/ antrenament bac 2009/M2

1. Sase calculeze suma 1+2+2% +...+2°.

Extragem informatiile date:

a. Observam ca este vorba despre o progresie geometrica = termenii sirului se

afla prin inmultire repetata cu un acelasi numar fix numit ratie, notata cu

q = 2 si primul termen este b, =1

(b =1b,=2,b,=2" = gq=2)

b. Observim cisunt 7 termenisi b, = 2°

Se cere ratia progresiei

Rezolvare:

Metoda I

Metoda 11

Facem calcule!
142+42°+..+2°=1+2+4+8+16+32+64
=127

Folosim relatii/formule cunoscute!
Stim ca sunt termeni consecutivi ai unei
progresii geometrice, deci

" -1
Q:Q+@+m+@:hq 1q¢1

Am observat ca sunt 7 termeni, ¢ = 2 si

b =1

g -1 . 27-1

S =b+b,+..+b,=b =1

g—1  2-1
S =128-1=127
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